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1 4ac
1. Pemnru jegnaunny {z} + {22} + {32} = .
Paznukyjemo 4 cirydaja.

Ba {z} = a €0, 5) nobuja ce 6o =k + o = x, ogmocno 0 < ba =k < 1,
omakne je k€ {0,1} m z € {0, 2}

Ba {z} = a € [3,3) nobuja ce a + 20+ 30 —1=6a—1=Fk+a=uz,
7

onnocHo 5o = k41 ogaxne je k € {3,3}NZunx = L.

8

Ba {2} = a € [3,3) nobuja ce x = .

Ba {2} = a € [3,1) nobuja ce x = 2.

: 54627 __ 1527
2. Pemmru jepnaquny [>2F] = =
Cumenom m = [>£82] noGuja ce exsupasenTHa jepnadnna |3 + 53] = m.
- m o, 39 113 74
Kako jem < + 5 <m+1, ciemn m € (—z;5, 15]. Konauno, x € {{, £ }.

3. Pemutu cucrem jemnavuuna:
] +{z} =1,1,

T+
y+ [+ {e =22
z+ [z] + {y} = 3,3.

[Ipumernmo ma je x+y+2 = 3,3 = z+ [z] +{y} = = [z] — [y] € Z. Jlako
ce nobnjar =1, y=0,2, z =2, 1.



4. PemmuTn cucteM jeHadunHA:

x —y = 2001,
[z] + [y] = 2003.

[Mpumernmo ga je {z} —{y} € Z, onaxie ce cMeHOM y TPBY jegHaunny 106uja
r = 2001 +y. Komauno, [x] =2002, [y] =2u Z = {(2002+w,l +w) : w €
0, 1)}

2 4ac
[Mpunnun maremaruuke uHjykKiuje ce Moxe samnucaru: P(1) A (Yn €

N)(P(n) = P(n+1)) = (Vn € N)P(n).

1. Hahu meo 1eo 6poja a, = </24 + v/ 24+ ...{/24. Hpumernmo na je

2 < /24 < 3. Jokas unayknujom. 2. Jokazaru ga je 134+234+33 ... 4+n3 =

2 1)2 .
%. [TocmaTpalbeM MOHMYHOL TOJMHOMA 4. CTENEHA WJIM UHJLYKIHjOM.

3. Jokasaru BepuyujeBy nejeqnakocr: (1 +x)" > 1+nx, x> —1,n € N.

Naaykmmjom.
4. Hoxaszaru Gunomuy dopmyry: (a+0)"=> 7, (Z) akbnF,

aayKmmjoM.

3 4Yac

1. Oxapeantu 6poj OuHAPHUX peJalnnja HA N-€JIEMEHTHOM CKYILY.

i
2. Oxpeauru 6poj pedieKCUBHUX pesiallija Ha N-eJeMEeHTHOM CKyIy (u
6poj penanuja Koje HUCY pedIeKCHBHE).

2 2

2n —-n (2n _ 2n2—n)



3. Ompeautn 6poj CHMETPUIHMX peslallija Ha N-eJeMeHTHOM CKymy (u
6poj penanuja Koje HUCY CUMETPUYIHE).

n(n—1) 2 n(n—1)

27 (2" —=272)
4. OapenuTtn 6POj AHTHCHUMETPUIHUX DeJIallija Ha N-eJeMEeHTHOM CKYIIY.

n2 —-n

23 2

5. Oxapenutu 6poj eeMeHaTa MAPTUTHBHOT CKYTIa N-€IeMEHTHOT CKYTIA.

271

4 4

. Jlokazaru na je npecaukaawe f: N — R f(n) = {an} nnjekTupno 3a
cBako a € R\ Q.

5. Hexka je rpacdux dyukimje f : R — R cumerpuyan y ogHOCY Ha IpaBe
xr=a,x=>b,a#b. Jokazaru ga je pyuknuja f nepuonudana.

5 dYac

1. Hanpratu rpaduk dynkmuje y = v/ 32 — .

2. Hampratu rpaduk pyuknuje y = ii:g.
3. Hampratu rpaduk pyuknuje y = %.
4. Oyukmuja f : R — R gara je ca

z, T < —1,

—r—2, —-1<z<0,
20 —2, 0<zx<1,
20 —4, x> 1.

fz) =

Hanpraru rpacduxe dbyskinuja g : R — R u h : R — R 3azare ca g(z) =
[f(lz = 2D+ 1w h(z) = [f(|z] = 2)[ + 1.



6 4ac

1. Hampratu rpaduk dbyuxmnuje y = x*—42.
D = R. O®ynknuja je mapua. [Ipecerm ca x-ocom cy (0,0), (=2,0), (2,0).
®ynknuja je mosutuBHA Ha (—00,—2) U (2,00), a meraruBHa Ha (—2,2).
UcnuTuBameM IpBor H3B0/1a ce 106uja aa je dyuxmuja pacryha na (—v/2,0)U
(v/2, 00), a onagajyha na (—oo, —v/2)U(0, v/2). Hcnurusamem pyror n3soia

ce nobuja 1a je HyHKIMja KOHBEKCHA Ha, (—00, \/g) U( ?,),

Ha ( \/; \/7 I1a Cy IpeBOjHe TaYKe — \/> \/7 OyHKIMja HEMA AaCUMIITOTA.

00), a KOHKaBHA



2. Hampraru rpacduk pyukimje y = #‘és.

D =R\ {1,3}. ®yukmuja auje Hu napua Hu Henapua. llpecek ca z-ocom je
(4,0). @ynkumja je nosurusHa Ha (1,3), a HeraruBHa Ha (—00, 1) U (3, 00).
OyHKIMja UMa 2 BEPTUKAJIHE aCUMITOTE U | XOPU30HTAJIHY.

ot



3. Hanpraru rpacduk pyukimje y = [i’gfl

D = R. Ha nomohny dyukuujy y =
TpUMEeHHTH DYHKIH]Y TE0 JIe0.

].

3—x
I2+1 I

-4 -3 -2 -1 0

qnju rpaduk ce

JIAKO TIPTA,



-4 -3 -2 -1 0

4. Hanpraru rpadguk dpynknmje y = —* arctan —*.
D =R\ {1,2}. Oyuxnuja nuje un nmapua uu Henapua. llpecenu ca z-ocom
cy (0,0), (1,0). @yunknuja je nosutusHa Ha (—00, —2) U (2, 00), & HEraTHBHA
Ha (—2,2). UcnuruBameMm npeor u3Bona ce gobuja na je dyuximja pacryha
HA,

' J

. UcnuruBameM Japyror uspoaa ce gobuja 1a je GyHKIUja KOHBEKCHA HA

7’j



JJCOSl

5. Hampraru rpaduk dbynknmje y = —=.

D =R\ {0,2}. ®yuknuja Huje HU TapHA HU HemapHa. lIpeceru ca r-0coM
cy (0,0), (—=2,0), (2,0). Pynkumja je nosurusHa Ha (—oo, —2) U (2,00), a
HeraruBHa Ha (—2,2). VcnuruBamem IpBOT H3BO/Ia ce 106uja 1a je hyHKIuja

pactyha Ha

'J

. NcnmruBamem apyror u3Boja ce jgoduja ga je (pyHKIMja KOHBEKCHA Ha,

77j

7 4Yac

1. Hahu cynpemyme u undgumyme ciaegehux cKymnosa:

X={l:neN}
Y = {—(_1)7;571—1) :n € N}
7 —

{—(322111) = N}.



2. Joxaszarn Komu-IITeapnosy mejexnakocr (1 a;b)? < S0 aZ >0 b2,
3a a;, b; € R.

[locmarpamem quckpumunanre jeanadnne (At + B)? 3a oarosapajyhe A,
B.
3. Hoxasatu ga amsosu (—1)", sinn TuBeprupajy.
. n 1
4. Hahu hmn_mO Zk,‘:l m
[Ipumenom reopeme 0 Tpu HU3A.

5. Heka je a > 0, 21 > 0 &1 = 3(z, + %), n € N. Jloxkasaru ja Hus

Tn
KOHBepFHpa n Hahl/l MYy FpaHI/II{Hy Bpe,ZLHOCT.
ﬂOKaSaTI/I Ja je HWU3 MOHOTOH U OFpaHI/Iqu, I1a KOHBepFHpa.

6. Heka je ¢ > 0, 1 = /¢, Tpy1 = V/C+ xn, n € N. Jlokazatu jga uus
KOHBeprupa u Hahu My IrpaHUuYHY BPEIHOCT.

Jlokazartu jia je HU3 MOHOTOH M OTpAHUYEH, I1a KOHBEPTHUPA.

8 4yac

1. Heka je a3 > a2 + -+ + a2 w b2 > b3 + --- + b2. Jlokazaru ja Taja
Basku (ajby — asby — -+ —aybp)? > (a3 —a3 — -+ —a?)(b? — b2 — -+ — b2).

[TocmaTpameM IUCKPUMUHAHTE OJIrOBapajyhe KBajpaTHe jeHadnHe.

2. Hahu rpanuany BpeaHocT HU3a (G, )p>2 AeDUHECAHOT ca a, = "/(n + 1)!—
"/

n:.

3. Hu3z peasnux 6pojesa 3ajioBo/baBa lim X9, + To,r1 = 315 u lim x5, +

n—oo n—oo
ZTop_1 = 2003. Uzpauaynaru lim x;':#
n—oo ¥2ntl
4. Axo 3a #Hu3 peannnx OpojeBa (ap)p>1 BaXKH le (ny1 — %) = 0,
n—oo

Jiokazaru ja je lim a, = 0.
n—o0



9 4yac

3
1. OapenuTn KoHCTaHTE @, b U ¢ TAKO 1a BayKn ﬁﬁgi = a+bx+cr?+o(z?)
3a x — 0.

a=1,b=—-1,c=1.

2. OzpeuTn KOHCTAHTe a, b U ¢ TaKo /13 BaxKn /a3 + x = ax+b+§+0(%)
3a T — —00.

a=1,b=0,c=3.

3. OapennTn KoHCTaHTe a U b Tako Ja Baxku v/e* + & = a + bz + o(x) 3a
xz — 0.

a=1,b=1.

4. Hahwu lim (42 —cose
x—0 &

: 3
Hobuja ce 3 xKao pesyarar.

. cos x RV4 1712
5. Hahwm lim =——F—-.
T— at

3 €
Hobuja ce ¢ xKao pesyarar.
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