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1. [20] Neka su date matrice

A =


1
2

0 0 0
0 3 −4 0
0 1 −1 0
0 0 0 −1

3

 i B =


1 2 −1 3
1 2 −1 3
1 2 −1 3
1 2 −1 3


(a) [10] Odrediti An za svako n ∈ N.
(b) [5] Odrediti rang(A3), rang(B), det(A2), det(B2) i PA.

(v) [5] Rexiti sistem jednaqina AX = BT pri qemu je X ∈ R4×4.

2. [20] Neka su date ravni

(α) : 4x+ y = 1 i (β) : 2x+ 2y − 3z = 11

i taqka A(1, 2, 3). Odrediti simetralnu ravan diedra odre�enog ravnima α i β koja
se nalazi u istoj oblasti diedra kao i taqka A.

3. [20] Odrediti maksimum funkcije f : R3 → R definisane sa

f(x, y, z) = 5x− 6y + 7z

pod uslovom 2x2 + 3y2 + 4z2 = 1 i taqke u kojima se posti�e.

4. [35] Neka je data funkcija P : R2 → R definisana sa

P (x, y) =

{
1, ako je x = 0
sinx
x
· e−xy, ako je x 6= 0.

i za svako r > 0 pozitivno orijentisan rub kvadrata K(r) koji je dat svojim teme-
nima (0, 0), (r, 0), (r, r) i (0, r).

(a) [10] Ispitati diferencijabilnost funkcije P na skupu {(x, y) ∈ R2 : x = 0}.

(b) [10] Izraqunati integral

∮
K(r)

P (x, y)dx za svako r > 0.

(v) [15] Izraqunati integral

∫ +∞

0

sinx

x
dx.

5. [25] Neka je S spoǉna strana sfere x2 + y2 + z2 = 1. Izraqunati integral∫∫
S

(x4 + y4 + z4)dS.

Napomena: U uglastim zagradama je navedeno koliko poena nosi odgovaraju�i zadatak. Ako je pi broj
osvojenih poena na zadatku pod rednim brojem i tada se ukupan broj osvojenih poena raquna po formuli

min

{
100,

5∑
i=1

pi −min{p1, . . . , p5}

}
.

Rexeǌa zadataka detaǉno obrazlo�iti. Vreme za izradu zadataka iznosi 240 minuta.


