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1. Neka je m mera Lebega na R i neka je na [0, 1] dat niz funkcija (fn)n∈N sa

fn(x) = n · xn−1

1 + x
za svako x ∈ [0, 1].

(a) [10] Izraqunati graniqnu vrednost lim
n→∞

∫ 1

0

fn(x)dx.

(b) [5] Ispitati konvergenciju niza (fn)n∈N u L1([0, 1],m).

(v) [10] Ispitati konvergenciju niza (fn)n∈N po meri m na [0, 1].

2. [25] Neka je C ⊆ [0, 1] Kantorov skup. Dokazati da postoji i izraqunati integral∫ 1

0

dist(x,C)dx.

3. [25] Neka je (X,M, µ) prostor sa konaqnom merom koja nema atome. Ako je µ(X) > 0 dokazati
da za svako ε > 0 postoji skup E ∈ M tako da je µ(E) ∈ (0, ε).

4. [25] Neka je m mera Lebega na R i neka su dati brojevi p, q, r ∈ (0,+∞) za koje va�i

∥fg∥r ⩽ 2023 · ∥f∥p∥g∥q za svako f ∈ Lp(R,m) i g ∈ Lq(R,m).

Dokazati jednakost 1
r
= 1

p
+ 1

q
.

5. Neka je (X,M) merǉiv prostor i µ1 i µ2 verovatnosne mere na M i neka je λ = µ1 − µ2.

(a) [5] Dokazati da je λ kompleksna mera na sigma algebri M.

(b) [20] Dokazati jednakost |λ|(X) = 2 sup
A∈M

|λ(A)|.

Napomena: Vreme za izradu zadataka iznosi 180 minuta. Ukupan broj poena koje nose zadaci je 125. Maksimalni

broj poena na pismenom ispitu je 100. U uglastim zagradama je navedeno koliko poena nosi odgovaraju�i zadatak

ili neki ǌegov deo.


