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1. Neka je (X,M, µ) prostor sa merom. Skup A ∈ M strogo pozitivne mere zovemo atom ako za svaki
E ∈ M, E ⊆ A va�i µ(E) = 0 ili µ(A \ E) = 0.

a) [4] Ako su A,B ∈ M atomi, dokazati da ili je µ(A ∩B) = 0 ili je µ(A ∩B) = µ(A) = µ(B).

b) [4] Ako je prostor σ-konaqan, dokazati da svaki atom ima konaqnu meru.

2. [11] Izraqunati lim
n→∞

+∞∫
− 1

2n

ne−n2x2−nx

1 + x10
dx.

3. [11] Izraqunati lim
n→∞

n∫
0

arctg (2nπx)

3 + xn
dx.

4. [11] Izraqunati

1∫
0

ln(1− e−x) dx−
+∞∑
n=1

e−n

n2
.

5. Neka je dat niz funkcija fn : [0, 1] → R sa fn(x) =
nxn−1

1+x
, n ∈ N.

a) [3] Na�i lim
n→∞

∥fn∥1.

b) [3] Ispitati konvergenciju niza funkcija fn u L1[0, 1].

v) [3] Ispitati konvergenciju niza funkcija fn u meri.

Napomena: U uglastim zagradama je navedeno koliko svaki deo zadatka nosi bodova. Vreme za izradu
zadataka je 180 minuta.


