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1. Neka je N skup prirodnih, 2N− 1 skup neparnih, a 2N skup parnih brojeva.

a) [5] Dokazati da je familija M = {A ⊆ N | 2N ⊆ A ili A ⊆ 2N− 1} jedna σ-algebra na N.
b) [5] Na�i k ∈ (0,∞] tako da je funkcija µ : M → [0,+∞] definisana sa

µ(A) =

{
0, A ⊆ 2N− 1

k, 2N ⊆ A

jedna mera na M. U zavisnosti od k, ispitati da li je mera µ kompletna, konaqna ili
polukonaqna?

v) [3] Da li je funkcija f : N → R definisana sa f(n) = nM-mer	iva? Dati primer nekonstante
funkcije g : N → R (g ̸= f) koja je M-mer	iva.

2. [12] Izraqunati lim
n→+∞

+∞∫
n

n2arctg 1
t

n2 + t2
dt.

3. [13] Neka je data funkcija f(x) = lnx
1+x2 . Na�i nizove (an)n∈N i (bn)n∈N takve da je

I1 :=

1∫
0

f(x) dx =
+∞∑
n=1

an
n2

i I2 :=

+∞∫
1

f(x) dx =
+∞∑
n=1

bn
n2

.

Na�i vrednost integrala I1, I2, kao i integrala I =

+∞∫
0

f(x) dx.

4. [12] Neka je f ∈ L2(0,+∞) i ∥f∥2 =
√

π

2
. Ako je g(x) = |f(x)|

3
2

4

√
1

1 + x2
, dokazati da g ∈ L1(0,+∞),

kao i da je ∥g∥1 ⩽
π

2
.

Napomena: U uglastim zagradama je navedeno koliko svaki deo zadatka nosi bodova. Vreme za izradu
zadataka je 180 minuta.


