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1. Dati su skupovi A = {−2,−1, 0, 1, 2} i B = {6, 7, 8, 9, 10} ⊂ R i funkcija f : A → B data sa

f(−2) = 10, f(−1) = f(1) = 7, f(0) = 6 i f(2) = 8.

a) [4] Na�i minimalnu σ-algebru M u kojoj je funkcija f mer	iva. Koliko ona ima elemenata?

b) [4] Ispitati M-mer	ivost funkcija f1, f2, f3, f4 : A → R datih sa f1(x) = sgnx,
f2(x) = x mod 4, f3(x) = x2 i f4(x) = f1(x) + f2(x).

v) [4] Dokazati da postoji jedinstvena verovatnosna mera µ na M koja nije kompletna i uzima
jednake vrednosti na jednoqlanim skupovima u M.

2. a) [10] Izraqunati lim
n→∞

1∫
−1

cosx+ tg x
1
n
+ n arctg (x2)

dx.

b) [3] Da li niz funkcija fn(x) =
cosx+ tg x

1
n
+ n arctg (x2)

ima integrabilnu dominantu na [−1, 1]?

3. a) [4] Dokazati da je − 1

(1 + x)2
=

+∞∑
n=1

(−1)nnxn−1 za sve x ∈ [0, 1).

b) [8] Izraqunati

1∫
0

(
lnx

1 + x

)2

dx.

4. Neka je (X,M, µ) prostor sa merom i f : X → R mer	iva funkcija.

a) [3] Neka je 1 ⩽ p < +∞ i f ∈ Lp(X). Dokazati da tada za sve t > 0 va�i

µ({x ∈ X | |f(x)| ⩾ t}) ⩽
∥f∥pp
tp

.

b) [10] Neka je f ∈ L1(X,µ) i neka za neko p ∈ [1,∞) va�i da je 1− f ∈ Lp(X,µ). Dokazati da je
mera skupa X, tj. µ(X), konaqna.

Napomena: U uglastim zagradama je navedeno koliko svaki deo zadatka nosi bodova. Vreme za izradu
zadataka je 180 minuta.


