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1. Dat je skup X = [0, 1] ∪ {2}. Neka je M najma�a σ-algebra na X koja sadr�i sve skupove oblika
[0, a] ∪ {2}, a ∈ [0, 1].

a) [3] Dokazati da (a, b) ∈ M za sve 0 ⩽ a < b ⩽ 1.

b) [6] Neka je N = {A ∩ [0, 1], (A ∩ [0, 1]) ∪ {2} | A ∈ B(R)}, gde je B(R) Borelova σ-algebra na R.
Dokazati da je N σ-algebra na X.

v) [3] Da li je M = N?
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3. [12] Neka je funkcija f : [0, 1] → R data sa

f(x) =
+∞∑
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3
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χ(1−2−n,1−2−n−1](x).

Ispitati za koje p ∈ [1,+∞) va�i da f ∈ Lp([0, 1],mL).

4. Neka je dat prostor sa merom ([0, 1],B[0, 1],mL), gde je B[0, 1] := {A ∩ [0, 1] | A ∈ B(R)}, gde je B(R)
Borelova σ-algebra na R, a mL kontrakcija Lebegove mere µL na [0, 1]. Da	e, neka je niz funkcija

(fn)n∈N dat sa fn(x) =
n∑

k=0

xk.

a) [3] Ispitati da li ovaj niz konvergira mL skoro svuda.

b) [3] Ispitati da li ovaj niz konvergira po meri mL.

v) [4] Dokazati da fn ne konvergira u Lp ni za jedno p ∈ [1,+∞).

g) [3] Dokazati da odatle (ili na neki drugi naqin), fn ne konvergira u L∞.

Napomena: U uglastim zagradama je navedeno koliko svaki deo zadatka nosi bodova. Vreme za izradu
zadataka je 135 minuta.


