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1. Neka je dat skup X = {1, 2, . . . , 2025} i funkcija f : X → R definisana sa f(x) =
∣∣cos πx

4

∣∣.
a) [4] Na�i minimalnu σ-algebru M nad X takvu da je funkcija f M-mer	iva. Koliko M ima

elemenata?

b) [4] Dokazati da je µ : M → R, definisana sa µ(E) =

0, E = ∅∑
n2∈E

n2, inaqe , jedna mera na (X,M)

i izraqunati µ(X).

v) [3] Da li je µ kompletna mera? Ako nije, opisati kompletira�e (M, µ).

g) [3] IspitatiM-mer	ivost funkcija g, h : X → R definisanih sa g(x) = cos x i h(x) =
∣∣sin πx

4

∣∣.
2. [12] Izraqunati lim

n→∞

5∫
0

(1 + x)n · e−nx

2025
n

+ n(ln (1 + x))2
dx.

3. [12] Izraqunati

+∞∫
0

e−3x − e−5x

x
dx.

4. [12] Neka f ∈ L8(0, 1). Na�i sve α ∈ R za koje je

1∫
0

1− cosx

xα
· f(x) dx konaqan za sve f ∈ L8(0, 1).

Napomena: U uglastim zagradama je navedeno koliko svaki deo zadatka nosi bodova. Vreme za izradu
zadataka je 180 minuta.


