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1. Neka je funkcija d : R× R → R definisana sa:

d(x, y) =

{
|x− y|, [x] = [y];

ln(1 + |[x]− [y]|), [x] ̸= [y],

gde je [x] oznaka za ceo deo (najve�i ceo broj ne ve�i od x).

a) [5] Dokazati da je d metrika na R.
b) [5] Skicirati otvorene kugle B

(
0, ln

(
3
2

))
i B (3, 2).

v) [5] Ispitati konvergenciju niza an = 1− 1
n
u prostoru (R, d).

2. Data je neprekidna funkcija f : R2 → R definisana sa:

f(x, y) =

{
y3x

y2+x4 + sinxy , (x, y) ̸= (0, 0)

a , (x, y) = (0, 0).

a) [5] Odrediti a ∈ R.
b) [4] Na�i parcijalne izvode u svim taqkama (x, y) ∈ R2.

v) [4] Na�i sve taqke u kojima je funkcija f diferencijabilna.

3. [12] Neka je funkcija f : R → R zadata sa f(x, y) = −x3+xy+3x+6y. Odrediti najma�u i najve�u
mogu�u vrednost funkcije f na skupu D = {(x, y) ∈ R2 | 0 ⩽ x ⩽ 3, 0 ⩽ y ⩽ (x− 3)2}.

4. [10] Izraqunati zapreminu tela ograniqenog povrxima x2 + y2 = x, x2 + y2 = 2x, z = x2 + y2 i Oxy
ravni.

Napomena: U uglastim zagradama je navedeno koliko svaki deo zadatka nosi poena. Vreme za izradu
zadataka je 180 minuta.


