2023/2024

YKA, K® (IIucmeHu mcuur) 6. cenmembap 2024.
z
1. Hexka je f = u + iv nena bynkmmja, u = e*(xcosy — ysiny) + 2° — 3zy? — 22 + y* u f(0) = 0. Uspaaynaru / ﬁ dz.
|z|=2 zZ)— ze
2. Heka je w = ¢(z) GnnmueapHo npecinkapame Koje kpyxuuiy K = {z : |z + 3i| = 1} camka va kpyxuuny S = {w : |w + 3| = 2}, npu

gemy Baxku ¢(—2i) = —5 u ¢(i) = 4. Oxpenuru ¢(T).

3. (a) Heka je f nena dbyukiuja, taksa ga je aRe f +bIm f > ¢y C, rue cy a, b u ¢ peanue Koncranre, npu demy Baxu (a,b) # (0,0).
HoxkazaTtu 1a je f KoHCTaHTHA QYHKIHjA.
(6) Hare cy nene dynxuuje f u g, rakse 1a je dynkuuja f + g orpanuuena y C. lokazaru ga cy f u g KoHcranTHe QyHKIH]E.
4. Heka cy f,g9: D — C\ {0} xomomopdue dyHnkimje n Heka je F = fTI uG= %, npu demy Baxu F (ﬁ) =G (%ﬂ) 3a cee n € N.
Hokazaru na nocroju xoucranra ¢ € C\ {0}, raxsa na je f(z) = cg(z) 3a cse z € D.
VKA, K® (IIucmeHu ucnur) 9. gebpyap 2024.
z
1. Hexka je f = u + iv nena bynkmmja, u = e* cosy + 2° — 3xy? — 22 + y?> — 1 u f(0) = 0. Uspauynarn / S, ¥
l2j=2 f(2) —e* +1
2. Heka je w = ¢(z) OGuamHeapHo npecinkaBarbe Koje Kpyxkuuiny K = {z : |z —i| = 1} camka Ha kpyxuauny S = {w : |w — 5| = 2}, npu
gemy Baxku ¢(2i) = 3 u ¢(51) = 2. Onpenuru ¢(T).
3. Heka je f : C — C mena dbynxumja, mpu gemy saxku | f(z)| < |z|* 3a ce z € C, rae je A € R.
(a) Ako X\ € R\ Ny, nmokasaru jga je byHKImja [ MISHTUYKA jeHAKA HYJIH.
(6) Axo \ € Ny, mokazaru 1a je f(z) = cz* 3a cse z € C u neko |c| < 1.
4. (a) Hexa je f : D(z9, R) — C xomomopdua dyukiuja, npu yemy saxu |f'(z) — f'(z0)| < |f'(z0)| 3a cBe z € D(29, R). Hokazaru aa
je dyHKImja f WHjeKTUBHA.
(6) Hexka je Q C C obmact u f : Q@ — C xonomopdHa byukumja, npu demy saxku f'(z) # 0 3a cBe z € ). JJokazaTn Ja 3a CBako
20 € Q mocroju R > 0, Tako ja je dyuknuja f unjekrusna y aucky D(zg, R) C .
YKA, K® (IIucmenu ucour) 20. janyap 2024.
1. Hexka je h = u + iv nena dbynxmuja, u = e*(z cosy — ysiny) + 2% — 1023y + 5xy* + 22 — y? + 8 m h(0) = 8. OxpeauTn 6poj Hya
dynxmmje h y npereny A = {z:1 < |z| < 2}.
2. Heka je w = ¢(z) Gununeapuo upeciukasamwe koje kpyzxuune Ky = {z:|z+1i =1} u Ko = {z: |z — 3i| = 1} cimuka na kpyxuuue
Si={w:|lw-1=4} u Sy = {w: |w— 2| =&}, tum penom, upn vemy saxu ¢(i) = 3. Onpemurn ¢(T).
43
3. (a) Ompe I(a,b) = | ————=——<dz, tne cy a,b € D.
(a) Ompemuru I(a,b) /T(Z_Q)Q(Z_b) , Tae ¢y a,
; 2mi _ 1 1 z"
(6) Heka jen € Nu =1 (ﬂ, 7?—‘,—1)' Nzpaaynaru /T 1721321 . Tnol o dz.
4. Heka je f : C — C nena dyukuuja.

(a) Axo Baxu |f(2)| < c|z|* +d3a cse 2 € C, tyie ¢y A, ¢,d > 0, nokasaru ja je f nonunom crenena ne seher on [\

(6) Axo Baxku |f(z)| > = 3a cee z € C, nokasaru 1a je f KoncranTHa GyHKIHja.
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5210+




2022 /2023

YKA, K® (IIucmeHu mcuur) 7. cenmembap 2023.

1. Taro je GuiamHeapHO NpecinkaBame w = ¢(z) 3a koje Baku ¢(0) = 5, (i) = 4 u ¢(—2i) = 1. Onpemurn ¢(V), npu demy je
VZ{ZG(C:|Z|<1,|Z+%‘ > 1}

1 iz"
2. U3pa a ——dz dz, rnejea>1uneN.
pary TH/|Z—3233+z3+3 H/Tazz—(1+a2)z+a ) e "

3. OapeuTu 6poj nyna dynkmmje h(z) = 25 + 42%2e*T1 — 3 y jemuananom mucky D.
4. Heka je Q C C obaacr, f : Q — C xonomopdua byskuujau Q* = {z € C: 7z € Q}.
(a) Hokazaru na je dyukumja f*(z) = f(Z), z € Q* xonomopdua.

(6) Ako je dyukumja g(z) = f(2), z € Q xonomopdua, ngokazaru na je GyHKIMja f KOHCTAHTHA.

(B) Axo je dyukmmja h(z) = f(Z), z € Q* xonomopbHa, gokazarn aa je dbyHKuHja f KOHCTAHTHA.

VKA, K® (IIucmeHu ucnur) 12. jyn 2025.

2a
14a”

1. Hexa je 0 < a < 1 w ¢ Gnummeapro mpecimkasame 3a koje Baxkn ¢(0) = a, ¢(1) =1mn ¢ (3) =
onpemuru G(D).

2. Uzpauynarn /
T

Jokazatn na je ¢(—1) > a® n

dz
(z — 2)(7z — 4)10(51z — 2)100(721z — 442)1000°
3. Heka je f = u + iv xonomopdua dynkimja y obnactu Q C C, upu yemy Bazku au + bv = ¢y Q, e ¢y a, b u ¢ peajiHe KOHCTAHTE,
rakBe 1a je (a,b) # (0,0). Jokaszarn fa je f koHcraHTHa (GyHKIMja y obmact €.

4. Hare cy xonomopdue byukuuje f, g : D(zg, R) — C, npu wemy Baxu f(z0) # 0, g(20) = ¢'(20) =0 u g”(20) # 0. Hokazatu na je

Y o f(z0) 2 f(20)9"(20)
Res(g’ 0) 27() 3 ()2

VKA, K® (IIucmeHu ucnur) 9. ebpyap 2023.

1. Hexka je h = u + iv nema bynkmmja, u = e cosy + x* + y* — 622y% + 23 — 32y% + 1022 — 10y% + 1 u h(0) = 2. Oapenuru 6poj HyIa
dyukuje h y jenuamaHoM aucky D.

2. Heka je w = ¢(z) 6GununeapHo npeciukaBambe Koje Kpyxuuiyy K = {z : |z — 2i| = 1} npeciukasa na S = {w : |w — %3| = %}, npu
gemy Baxku ¢(i) =4 u ¢(51) = 2. Onpenuru (D).

3. Uspauynaru f\zfi\:l < dz 027r % dz, e jen e Nu0<a< 3.

4. Hexa je f nena dynxmmja, f(£) CLn f(p) Cp, npu uemy je £ = {z:Imz =0} u p={z: Rez = 0}.
(a) Joxkasarn ma saxu f(z) = f(Z) n g(z) = g(Z) 3a cre z € C, rze je g(z) = if(iz).
(6) Hokazaru na je f nenapha dyHKImja.

VKA, K® (IIucmeHu ucnur) 21. janyap 2023.

1. Heka je f = u + iv nena byukmuja, u = e ¥Y(zcosz — ysinx) + 22 — y? — 2* + 622y®> — y* u f(0) = 0. Oapeaurn ‘m‘zix ff(z) — zel?
z|<2

2. Bummneapno npeciukasambe w = ¢(z) npase {1 = {z: Imz =0} u o = {z : Im z = 3} camuka na kpyxuune K1 ={w:|w—3| =2} u
Ky = {w : ’w — %’ = %}, TuM peiom, upu demy Baxu ¢(i) = 3. Oppeauru ¢(T).

27 dx

cos nx —dzr
CLCC, rae cy m,n € N n 0 acosz+bsinz+c?

z24+m?

3. Uspauynaru [;° rae cy a,b,c € Ru 0 < a?+b? < 2.
4. (a) Hexa je f nena dyukumja u f(z) = f(z+ 1) = f(z +1) 3a cBe z € C. [Jokazaru ja je f koHcranTHa QyHKIHUja.

(6) Hexa je f unena dynkimja, npu uemy Baxu f(z +1) — f(z) > 0n f(1+iy) — f(iy) > 0 3a cBe z,y € [0,1]. Jokazaru aa je f
KOHCTAaHTHA (DYHKIIH]A.




2021/2022

YKA, K® (IIucmeHu mcuur) 22. cenmembap 2022.

1. Heka je f = u + iv nema dbynxmuja, u = e®(z2 cosy — y? cosy — 2xysiny) n f(0) = 0. Kommko je fT % dz?

2. Busnuneapuo npeciukasawe w = ¢(z) upase {1 = {z:Imz =0} u o = {z: Imz = 1} ciuka na kpyxuuue Ki = {w: |[w—2| =1}
u Ky = {w : ‘w — %‘ = %}, TuM pejom, upu demy Baxu ¢(i) = 2. Oapeauru ¢(T).

3. Ba neny bynkumjy f u ce n € Ng Baxu |f(2)| < |f (Z)| + 5 ako je 3" < |z < 3", Joxkasarn ja je f xoncranrna dbyHknmja.

4. oxazarn na 3a cee n € Nu z € C sazxn [Im 2"| < n|z|" " [Im 2|.

YKA, K® (IIucmeHu mcoumr) 5. cenmembap 2022.

1. Heka je f = u + iv nena dyukuuja, u = e*(zcosy — ysiny) u f(0) = 0. Jokazaru ‘fw % dz‘ < e, rae je y(t) = e, t € [0, 7].

2. Bumneapuo npeciaukasambe w = ¢(z) npase ¢1 = {z : Imz =0} u ¢, = {2z : Im 2 = 5} ciuka na kpyxuune K; = {w : ’w — ﬂ = %}
u Ko = {w: |w+ 2| =3}, Tum penom, npu yemy Baxu ¢(2i) = 4. Oupenuru ¢(T).

3. Koja Tauka ckyna {z €C:e = 1} je Hajommka MMarnHapHO] jeTNHUIN 17

4. Hexka je f nena dbyukuuja u f(x 4 iz) € R 3a cee z € R. Ako je f(2) = 1 — i, onpenuru f(2i).

YKA, K® (IIucmenu ucour) 9. pebpyap 2022.
1. Heka je w = ¢(z) Gummmeapro mpecmukasarme koje gary kpyxmuny K = {z : [z — 2i| = 1} npeciukasa na S = {w: |w — 22| = 5},

npu demy Baxku ¢(i) = 6 u ¢(4i) = 3. Onpenurn ¢(T).
2. Heka je f = u+ iv nena dbynxmmja, npu semy paxkn u = 4ot — 2422y +4y* + 22 —y* + 1 u f(0) = 1. Oapemuru 6poj HyTa dbyHKIHjE
f v aucky D n m3pagynarn fT % dz.

dz
(a+cosx)??

3. Uzpauynaru fo% rmejea>1un fl dz.

1
z—1|=1 2441
4. Heka je f : D — C nenpexuana dbynxuuja, koja je xosomopbua y D u L = {z €D:Imz=Rez+ 1}, npu yemy saxu |f(2)| < V16
3acee z € Du |f(2)] < 13acse z € L. Jlokazaru ma je |f(0)] < 2.

YKA, K® (IIucmenu ucour) 21. janyap 2022.

1. Tatu cy n € Nu z € C, mpn wemy Baxku (1 —iz2)" + 2" = 0. Konmko je Im 2?
2. Heka je w = ¢(z) GunmneapHo npeciukasame Koje kpyxuuiyy K = {z: |z — i| = 1} npeciukasa na kpyxuuny S = {w : jw — 7| = 3},
upu demy Baxku ¢(2i) =4 n ¢(—4i) = —2. Ogpennru ¢(T).

3. Uspauymarn [~ (;320:722)3

dz, rme cy m,n € N.

4. Axo je a > 0 u b > 2, ompeauru 6poj pemema jepnaaune az® — 2z +b = e~ *(z + 2) y gecnoj noaypasuu 11 = {z : Rez > 0}.




2020/2021

YKA, K® (IIucmeHu mcuur) 24. cenmembap 2021.

1. Heka je f = u + iv nema dbynxnuja, npu gemy Baxku u = y°> — 3z2y + 1 u f(0) = 1 +i. Oxpeaurn ‘mlgx [£(2)].
z|<1

2. Heka je f : C — (C ueﬂa dbyuxmja, 3a Kojy Baxku |f(z)| > |cosz| + |sinz| 3a cre z € C. [okaszarn 1a je f KoHcTaHTHA dYyHKIH]a.
dz|

3. Oxpemuru fl =1 ‘Z g e je ¢ > 1,

4. Heka je n € N. Jokazaru jga dyukuuja f(z) = % Hema npuMuTuBHY GynKmujy y obnactu A = {z € C: |z| > n+ 1}.

Jj=1

YKA, K® (IIucmeHu mcuur) 8. cenmembap 2021.

iz+b
cz—1?

KpyXKuuIiy S = {w : ‘w — %| = %}, upu yemy Baxku ¢ (—1) = —i. Oapenuru ¢(T), rue je T = {z : |z| = 1} jenunununa kpyxuuua.

1. JTaro je GuiuHeapHO mpeciaukaBambe w = ¢(z) = rue ¢y b,c € C, koje kpyxuuny K = {z:|z — 4| =1} npeciukasa Ha

2. Hexa je f = u+iv nena dynxnuja, npu vemy pakn u = 5x° — 5023y? + 25xy* + 23 — 329y% —y + 1 u £(0) = 1. Uspauynaru fT % dz

Z” 1
T+ 2 +32n

4. Hexka je a,, € C, n € Ny, mpu uemy Baxu »_— |a,| < con ano a,m~" =0 3a cee m € N. [lokazatu na je a, = 0 3a cBe n € Ny.

3. Hdaru cy npuponuu 6pojesu n > m. I3paaynaru fT —
z

VKA, K® (IIucmeHu ucnur) 1. jya 2021.

22

1. Jara je nena dyuxuuja f(z) = cosz (chy + ashy) +isinz (chy + bshy), rne je z =2 + iy € C u a,b € R. Oapeauru lmlax ‘% .
z|<1

dz f dz.

3. Hexa je f : C — C nena dbynkuuja u f(2) = f (1) 3a cse z € C\ {0}. Jokasaru na je f xoncranrna dynkuuja.

2. Uspauynaru f

|z—1-i|=2 (2— 1)2 22+1) |z—1]= 1z4+1

4. Heka je ¢ € C u n > 2 mpuponan 6poj. Jlokasaru fa jennaduna cz” + z + 1 = 0 uMa permeme y 3arsoperoM aucky D(0,2).

VKA, K® (IIucmeHu ucnur) 14. jyn 2021.

1. Jlara je nena dynkmmja f(z) = x? + axy +by? +1i (c:z: +dmy+y2), rae je z = x+iy € C u a,b,¢c,d € R. oka3zaru na Baxku
‘f,y 5 dz‘ < 75, TIpn uewmy je v(t) = €'t 3a cBe t € [0, 7).

l2—w] zyw € Cu h(z) = £ 5 € C\ {a/b}, npu uemy 3a KommIeKcHe Gpojese

2. Jlara cy mnpeciaukaBamba R(z,w) = R 2=,
a,b € C\ {0} Baxu |a|? + |b]*=1. Jokasaru na je R (h(z),h(w)) = R(z,w) 3a cse z,w € C\ {@/b}.

2m cosnz

dzm 0 1—2acosz+a?

3. Uspauynaru fl dz,tne jea>1uneN.

-1
2|=2 2222422242242
4.Hexkajen € Nup(z) = 2" +an_12""t + -+ + a12 + ap TOMMHOM Ca KOMILTEKCHUM Koedunujentuma. JlokazaTu 1a paxu max |p| > 1.

T

YKA, K® (IIucmenu ucour) 17. gebpyap 2021.

1. Heka je f = u + iv nema dbynxmmja, u = e Ycosz + z2 — y? —y u f(0) = 1. Uspauynaru fy f(z)dz, voe je v(t) = 2t, t € [0, 7.
2. [are cy pasmwmuure Tauke a,b,c,d u kpyxuuna K y kommiekcuoj pasau C, npu demy cy tadke ¢ u d uaBep3He y omuocy Ha K u

a,b € K. JlokazaTu mga Baxu |g:§ : b_c| =1

3. Oxpenutu 6poj Hysta nomuHoma p(z) = 17217 + 216 + 525 + 424 + 323 + 222 + 1 y aucky D u uspauynaru fT ;(—3 dz m fT % dz.
4. Heka je f: C — C uena dyuxkuuja. Jlokazaru na Baxu max [z - f(z)| > 1.
z€E

YKA, K® (IIucmenu ucour) 30. janyap 2021.

1. (a) Heka cy z,a € C. Jdokasatu na saxu |2 + al® + |z — a|* = 2|z|* + 2|a|*.
(6) Heka cy z,a € C u 2?2 — a® = 1. [lokazatu ja Baxu |z +a| + [z —a| = [z + 1| + |z — 1].

2. Heka je w = ¢(z) GuiinneapHo pecaukaBarmbe Koje KpyKuuiy K = {z D2+ 31 = %} npeciukasa Ha Kpyxuauny S = {w : |lw — 1| = 6},
upu uemy sazu ¢(0) =2 u ¢(—3) = 7. Oupenuru ¢(—2i) u ¢(T).

3. Hexa je n € Nu h(z) = [[}_,(» — j) 3a cse » € C. Uspauynaru flzl 2 dzn le\

h(
—n4l 5 dz.

1
=n+1 zh(z)

4. Heka je f : D — C xonomopdua bynkuuja u |f(z)| < 3a cse z € D. Jlokazaru ma Baxu ‘f(") (0)’ <e(n+1)!'3acseneN.

12|




2019/2020

YKA, K® (IIucmeHu mcuur) 27. cenmembap 2020.

1. OgpeanTin max
|2[<3

2. Jaro je GmimHEapHO npeanKaBa}be w = ¢(z) =

23
z1—84 ‘
az+3i
z+d ?
KpyKHHUILYy S = {w |w 5 = 2} upu vemy Baxku ¢ (—1) = —i. Oapemuru ¢(T), e je T = {z : |z| = 1} jenunuuna Kpyzkuuua.

rae ¢y a,d € C, xoje kpyxuuny K = {z:|z — 4| = 1} upeciukasa na

dz

(z=2) TT7—, (2% —12+1
4. Heka je f : C — C nena dyuknuja, upu 4emy BaxKu |f (22)| < 2|f (2)| 3a cBe z € C. Jokazatu na je f koucranTHa QyHKIH]A.

3. spauynaru [ j» Lae jen €N,

YKA, K® (IIucmeHu mcour) 13. cenmembap 2020.

1. Ozxpeaurn max ,rmejel={ze€C:1<|z| <2}

2€Q
2. Jlato je OunuHeapHO mpeciuKaBame w = ¢(z) = f;’jig,
Ha KpyxHuUy K = {w eC: |w + %61’ = g}, IIPU 9eMy BaxK# ¢ (é) = % Oppenutu ¢ (D( )) rze je D (O, 3) = {z eC:lzl < 3}

3. Uspauymaru [, ‘Z‘iizllél

rae ¢y b, ¢ € C, xoje jemuanuny kpyxunmy T = {z € C: |z| = 1} npecimkasa

4. Heka je f : D — C xonomopdua dyHKIMja, TpU 9eMy BayKu fo% |f’ (reie) ’ dd < M 3acBe 0 <7 <1, rme je M > 0. Jokazaru na
1
TAIa BAXKU fo |f(z)|dz < |£(0)] + %

YKA, K® (IIucmeHu mcuur) 30. aszycm 2020.

1. Hekaje w = ¢(z) 61/1J11/1HeapH0 upeciukasame Koje kpyzxkuuiy K = {z : |z — i| = 1} upeciukasa na Kpyxuuiy S = {w |w — 5 = 2

upu uemy Baxku ¢(3i) = £ u ¢(0) = 5. Oupenuru ¢(T), rae je T = {z : |z| = 1} jenuuuuna xpyxuuua.

2. Uspasynatu [ (z—3)(11z—10)7(19z—4)10'
3. Heka je h = u + iv nema dbyHKIMja y KOMIITIEKCHOj paBHH, TakBa 1a Baxkn u = u(x,y) = 25 — 1520%y? + 152%y* — yb + e Y cosx + 3 3a
cee 2,y € R u h(0) = 4. Oapenuru 6poj nysa dyukuuje h y ropmoj HOJ’IypaBHI/I H={ze€C:Imz > 0}.

4. Jlokasaru ja He mocToju moauHoM p(z) cremena m € N, Takas jga je [, W)zl dz=03acsen=0,1,...,m.

YKA, K® (IIucmenu ucour) 23. jyn 2020.

1.Hexajez€Cm (z+ 1) (z+ 1 +1) = 1. Uspaaymarm (2% + ) (2'%° + 4 +1).

2. Hexka je w = ¢(z) 6ununeapno npeciaukasambe Koje npasy £ = {z : Im z = 1} npeciukasa Ha kpyxKuuiy K = {w : |w — %| = %}, pu
gemy Baxu ¢(i) =2 u ¢(0) = % Onpenuru ¢(H), rue je H = {z : Im z > 0} ropmwa nosypasas.

3. Uspauynarn [;° (Icfi:f)4 dz.

4. Hexa je m > 2 npuponan 6poj. Oxpemutu cse neqe dynkmmje f : C — C, Takse ma sasku f (2™) = f (2)™ 3a cse z € C.

YKA, K® (IIucmenu ucour) 4. pebpyap 2020.

1. Heka je f = u + iv mena dyHkuuja, npu demy Baxu v — v = e(cosy —siny) + ¢ —y + 1 u f(0) = 2. Uspauynarn f,y f(z)dz
r7e je 7 JUHUjCKU CeTMEHT Ca TMOYeTKOM y Tadku —1 + 1 u KpajeMm y Taukm 1 — i.

2. Hexa je w = ¢(z) 6ummneapno npeciukasae koje £ = {z :Imz =2} u p = {z: Imz = 3} npecimkasa na ¢ = {w:Imw = -2} u
K={w: ’w + %| = 2}, mam penom, npu wemy Baxu ¢(i) = i. Oapeanrn ¢(V), rae je V ={z € D:Imz > 0}.

3. Uspauynaru f|2|:1 3;2% dz.

4. Heka je a > 0 u f : C — C nena dbyunkuuja, npu demy Baxu |f(z)| > a3acee z € T u |f(0)| < a. Jokazarn na dyukmmja f uma 6ap
jemHy Hymy y jenuamaHOM muckKy D.

YKA, K® (IIucmenu ucour) 22. janyap 2020.

1. Hexa je f = u + iv nena dbynxmuja, u = 2% — 152%y? + 1522y* — y® + e Ycosx + 3 u f(0) = 4. Uzpauynaru fﬂ/ f(z)|dz|, rme
je v(t) = it? za cse t € [0, 1].

2. Heka je w = ¢(z) OnamHeapro npecinkaBame Koje mpase 1 = {z:Imz =0} u {5 = {z:Imz =5} npeciukaBa Ha KpYKHHUIE

={w:|w-3%[=2} u Ko ={w:|w+2| =3}, tum pesom, npu uemy axu ¢(2i) = 4. Oapemuru ¢(T), rae je T = {z : |z| = 1}.

27 "
3. I/ISpaquaTH/ (ee' + €€ —m) da.
0

4. (a) Heka je f nena dynxmmja n aRe f(z)+bIm f(z) > c3acse z € C, rae ¢y a, b u ¢ peajiHe KOHCTaHTe, Mpu deMy Baxu (a,b) # (0,0).
Hokazaru ga je f KoHCTaHTHA (DyHKIH]A.
(6) Heka je f nena dynknuja u £ mpaBa y KOMILTEKCHO] paBau, pu demy Baxku f(C)NL = (. Tokasaru ma je f koHcTanTHA DyHKIH]jA.




2018/2019

YKA, K® (IIucmeHu ncnur) 11. cenmembap 2019.

1. Heka je w = ¢(z) GuimHeapHO HpecinkaBambe, Koje Kpyxkuniy K = {z : |z + 2i| = 1} npecinkasa #a npaBy £ = {w : Imw = —2},

npu gemy Baxku ¢(0) =1iu ¢(—1i) = co. Oupenuru ¢(H), rue je H = {z : Im z > 0} ropmwa nosypasas.

2. Uspauymarn (1+&) - (14+&%) ...+ (1 +£'9) w ompennTn cre a € R, Tako ma Baxm (a + 2§ + 52)3 € R, npn wemy je £ = e’5 .

3. Uspauynaru fl =2 Z(ZQH)dz u f T eonsrazde, Tne je 0 <a < 1lmneN.

4. Heka je f : C — C nena dyuknuja, upu gemy je f\z\:l %dz =03acsen €N, f(—=1)=—1u f(0) = 1. Oupenuru f(1).

YKA, K® (IIucmenu ucour) 23. jyn 2019.
23

1. I/I3paquaTI/1f| =2 ZZ(Z 1)dz I/Ifl =3 e ds

2. Heka je w = ¢(z) GununeapHo npecimkaBabe Koje kpyxkuuiy K = {z : |z — i| = 1} npecinukasa Ha KpyKuuUIly S = {w |w — —| = %},

npu demy Bazxku ¢(3i) = £ u ¢(0) = 5. Oupenuru ¢(H) u ¢(V), raeje H={z:Imz >0t uV ={z:|z[ <1, |z + 5| > 3}.

3. Hexa je r > 0 u a € C, npu uemy Baxu |a| # r. U3pauynaru I(a,r) = f| = —L_dz.

4. Jaru cy n € Nu ¢y, ..., ¢, € C. Jokasaru na nocroju z € [0, 1], Tako na Baxku ‘1 — Z;‘L:l cje2miin| > 1.

YKA, K® (Ilucmenu ucumr) 9. gebpyap 2019.

1. Heka je f = u + v nema dbyHkumuja, Tpu demy Baku u — v = e%(cosy — siny) + 2xy + x2 — y? u f(0) = 2 + i. Uspauynatu
fv f(2)dz, rne je v(t) =it 3a cee t € [0, 7.

2. Hexka je w = ¢(z) 6busuneapuo upeciaukasame Koje kpyxuuiy K = {z : |z — | = 1} upeciukasa na kpyzkuuy S = {w : |z — ?| = %},
npu vemy Baxu ¢(3i) = 7 u ¢(0) = 5. Onpequrn ¢(H) u ¢(V), rneje H={z:Imz >0} u V={z:[z| <1,|z+ | > 3}

3. Hare cy Tauke a, b u ¢ Koje npunaznajy jexuananoj kpyxuumm T = {z : |z| = 1}, npu yemy Baxku a + b+ ¢ = 0. JJokazaTu ga Tauke
a, b U ¢ IpeACcTaB/bajy TEMEHA jeIHAKOCTPAHUIHOT TPOYIJIA Y KOMILIEKCHO] PABHU.

4. (a) Jokazaru Ja cBe HyJie HOMTHHOMA p(2) = 12212 — 429 + 225 — 423 + 1 npunanajy jemurmanom mucky D = {2 : |2| < 1}.

z
(6) Uspauynarn f|z\:1 227129 Far =151 4%

YKA, K® (IIucmenu ucuur) 26. janyap 2019.

1. Oapenuru neny dbynxuujy f = u + iv, TakBy fa je u = e®(x cosy — ysiny) — bty + 1022y —y® + 2y u f(0) =i
2. Heka je w = ¢(z) OununeapHo mpeciukasambe Koje kpyxuune K1 = {z € C: |z —4| =1} u Ky = {z € C: |z — 3| = 1} mpeciukasa
Ha KpyKHUIME S; = {w eC: |w — %| = %} uSy; = {w eC: |w 111| %}, UM peaoM, pu demy Baxu ¢(—1) = —i. Oapenuru ¢(T),
rae je T={z € C: |z| = 1} jexunuuna Kpy>KHULA.
3. Uzpauaynaru f|z—1\:\/§ mdz n f|z\:3 lem_l)dz
4. (a) Heka je f : C — C uena dyukuuja u f*(z) = f (Z) 3a cse z € C. Tokazaru ga je f* nena dynkuuja.

(6) Heka je f : C — C nena dynxmmja n f(R) C T. Jokazatn na dbyHkunja f Hema Hyaa y KomTiiekcHo] pasuu C.




2017/2018

Y800 y xomnaexcHy arasu3y 14. cenmembap 2018.
I deo (Koaoxsujym)

1. zpauynatn min Im—g,zz 7 OJIPETUTH KaJa C€ MUHUMYM JOCTHUIKE.
z€C\

le
2. Heka je w = ¢(z) Gunuueapno npecimkabame xoje mpase l3 = {z : Imz = 0} u Iy = {z : Imz = 5} mpecqukaBa HA KPYKHUIE
ki ={w:|w—7=3}uky={w:|w+2| =3}, Tum pesom, npu wemy saxu ¢(2i) = 4. Onpeantn ¢(T) axo je T = {z : 2| = 1}.
IT deo (ITucmernu ucnum)
3. Uspauynaru ma};{c\zg —2zl,tmeje K ={z=a+iye C:z,y€0,1]}.
zE

e
5. Heka je f : C — C nena dynkmmja, Taksa ga Baxu f(0) = 1, f'(0) = 2 u neka je a € C. Uspauynaru [;(Rez + a)@dz, rue je
T ={z€C:|z| =1} jequnudna KpyKHHUIA.

4. Nzpauynarn I = fooo dx, tme je n € N u mokasaru 1a je 2evi] <m.

Y600 y komnaexcny anaiu3y 22. jyn 2018.
I deo (Konoxeujym)

1. Hexajen € N, £ = ¢'mi1 1 2 = 14&+ 4 &" Hokasaru aa je (2z + 1)2"+1 + (22— 1)+ =0,
2. Heka je w = ¢(z) Ounmueapro npecankaBame, 3a Koje Baxu ¢(i) = 2, $(0) = £ u koje mpasy £ = {z € C: Im z = 1} npeciukasa Ha
kpyxmuny k= {w € C: ’w - f’ = 1}. Ompennn ¢(H), rae je H={z € C: Imz > 0} ropra mosypaBaH.
IT deo (ITucmeru ucnum)
d
|=2 z2(z 1 dz m f\ |=1 (= 2)(2z+12)2(3z71)3'
4. Heka je f: C — C nena (byHKuHJa u lim f(z) = oo. Hokasaru na dbyukuuja f uma bap jeauy nymy y C.
Z—00

3. Uspauynarm fl

5. Heka je f : C — C nonunom u a € C. Hokazaru ga ckyn S = {a, f(a), f(f(a)),...} auje rycr y C.

Yeo0d y xomnaexcny anaau3y 13. pebpyap 2018.

I deo (Konoxsujym)

1. Heka je z € C m 11219 4+ 10i2° + 10iz = 11. TokazaTtu 1a je |z| = 1.

2. Heka je w = ¢(z) GununeapHo npeciukaBatbe, 3a Koje Baxku ¢(i) = 2, ¢(0) = <+ u koje nupaBy £ = {z € C: Imz = 1} upeciukasa na
kpyxuuy k= {w € C: |w — f’ = 1}. Oupenuru ¢(H), rae je H={z € C: Imz > 0} ropmba MoJypaBaH.

IT deo (ITucmenu ucnum)

3. Hexka je f : C — C nena dbynkuuja, Taksa 1a je |f(2)| < ¢|z|* +d 3a cse z € C, rae ¢y A, ¢ u d mosuTupHe KoHCcTanTe. JloKazaTn 1a
je f nosmHoMm crenena He Beher ox . .

4. Uzpauynaru [ = foo irtdz, tae je n € N m nokasarn na je 2ev2 ] < m.

5. Heka je n € Nu cg,c1,...,c,_1 € C. Jlokazatu ma cse Hymae nommHoma p(z) = 2™ + c,_12" 1 +
aucKy ca nenTpom y Tauku 0, nomynpedanka R = /1 + [c_1]2 + - + [c1]2 + |co[2.

-+ 12 + co TpPUTTaAajy OTBOPEHOM

Y6800 y komnaexcny anaiu3y 27. janyap 2018.
T deo (Ko.noneugym}

1. Heka je £ = ' | 1yie je n > 2 upuposan 6poj u |z — | < 13acse k =0,1,...,n — 1. lokasaru ja je z = 0.

2. Heka je w = (b( ) GusMHeapHO TIpecsnKaBare Koje mpase I} = {z : Imz = 0} u Iy = {z : Imz = 5} npecankaBa HA KPY>KHUIIE
ki ={w:|jw—3%=3}uky ={w:|w+2| =3}, tum pezom, npu uemy Baxn ¢(2i) = 4. Onpenuru ¢(T) axo je T = {z : |z| = 1}.
IT deo (ITucmernu ucnum)

3. Ucenamem apa 3arBopena jaucka B u C monynpeunuka 1 u %, ca nenrpuMa y tadkama 0 u 2, TUM peaoM, u3
orBOpeHor mucka D HOHprE‘{HI/IKa 3 ca uenrpom y tauku 0, gobujena je obsnacr V (Bugeru ciuky). Oupenuru 6poj
HyJIa TonHOMA p(z) = 152 +22% + 224+ 202+ 1y obmactu V.

4. Uzpagynatu fo dx, rne cy n > m > 1 npupoguu 6pojesu.

934” +4
5. Heka je dbynkmmja f xomomopdna y aucky D = {z : |z| < 1} u menpekugna y D, npu gemy Baxkn f = 1 Ha JyKy
(={e?:0<0< 2”} jemmamane kpyxuune T = {z : |z| = 1}, rae je n mpupoman 6poj. dokazaru ma je f = 1y D.




2016,/2017

Ye00 y xomnaexcry anasusdy (Ilmcmenn ucnur) 15. cenmembap 2017.
1. Uspagaynaru f — ZQ(Z 1 dz m f Tosmtoyzda, tae jea>1nneN.
2. Heka je w = qb( ) 6I/UII/IHeapH0 npecmKapame Koje jemummany kpyxmmmy T = {2z € C : [z| = 1} npecinkaBa Ha KpyKHHUILY
k={weC: 19t] = 9} u 3a koje Baxu qb() = —bi, $(0) = —%. Jloxazatn 1a je |¢(z)| < 1 axo n camo ako je |z| < 3
3. Y zaBucHoctu of r > 0, ompenuTn ‘m‘ax|e ’Z|

<r

4. Heka je f : C — C nena dyukimja u fT %dz =03acsen €N, upu yemy je T = {2z € C: |z] = 1} jequnuuna KpyKHULA.
Jokazaru ga je f KOHCTaHTHA (PyHKIH]ja.

Ye00 y xomnaexcry anaasusdy (Ilmcmenn ncnur) 23. jyn 2017.

1. Heka je w = ¢(z) GunuHeapHo npeciukasame, 3a koje Baxu ¢(i) = 2, ¢(0) = £ u xoje npasy ¢ = {z € C : Im z = 1} npeciaukasa Ha
KpyKHUIy k = {w eC: |w — §| = %} Oupenuru ¢p(H), rae je H={z € C: Imz > ()} rOpa MOJyPABAH.

2. Uspauynarn [;° ‘;Oiff)g, dx.

3. Oxapenuru ma3<| |, rue je D ={z € C:|z| < 1} jeaunuunu auck.
zeD

4. Heka je f : C — C mena dyuknuja, raxsa ga saxu f(0) = 1, f/(0) = 2 u nexa je a € C. Uspaaynaru [ (Rez + a)@dz, rue je
T={z€C:|z| =1} jerunudna KpyKHHUIA.

Y600 y xomnaexcny anaausy (Ilucmenu ncnur) 11. pebpyap 2017.

1. Heka je w = ¢(z) GuanHeapHO TpeciuKaBame, Koje KpyxRuuiy k = {z € C : |z + 2i| = 1} npecankaBa Ha TpaBy
Il ={w e C:Imw = —2}, npu wemy Baxu ¢(0) =i u ¢(—i) = oo. Onpeaurn ¢(H), rae je H = {z € C: Imz > 0}

\% D
rOpIba MOJIyPABAH.
2. Uspauynarn [° repde, e je n € N
3. Ucenamewm Tpu 3arsopena mucka C_1, Co u Cy momynpedunnka i ca nentpuma y Taukama —1, 0 u 1, TuM pesom, @ @ @

. . C1 Cp C
u3 orBopeHor aucka D mosynpednuka 4 ca nearpoM y tadku 0, gobujena je obaacr V (Bugeru cauky). Oxpenuru

6poj mymra nommroMa p(2) = (2 +1)7 + 330z + 400 y obmactu V.

4. Heka je f : D — C xosomopdua dyukuuja u |f(2)]| < W dacee z €D, rne jen € Nu c > 0. Jokazaru jga  Canxa ys sagarax 3.
n41

Baxu |f'(2)] < (lz\zﬁ 3a cse z € D.

Y600 y xomnaexcny anaausy (Ilucmenu ucnur) 28. janyap 2017.

1. Heka je h = u + iv nena dynknuja, taksa ma je u = x® — 152%y? + 1522y* — y® + e Ycosz + 3 u h(0) = 4. Oxpemutu Gpoj
uyna dyskimje h y ropmoj nonypasau H = {z : Im z > 0}.

2
2. Uzpauynaru flz ) R P Jo Sesdsda.

|=1 22(22—1) 1+4cos? z
3. Heka je w = ¢(z) Guumneapno npecinkabame Koje npasy | = {z: Rez = 2} npecimkasa na kpyxuauny k = {w:|w—3| =1} u
npasy p = {z : Rez = 1} npecsmkasa na camy ceGe, npu semy je ¢ (3) = 4. Oapeqnrn ¢(V), raeje V= {z:[z| < 1,0 < argz < I }.
4. Heka cy ay,...,a, € C cBe Hyne nese dbyHKIHje f, IpH YeMy mocToje peamnn 6pojesn R > 0 u b > 1, Taksu ga paxku | f(2)| > ||’ 3a

cBe |z| > R. dokasarn na je Z Res (f,aj) =0.




2015/2016

Ye00 y xomnaexcry anasusdy (Ilmcmenn ucnur) 10. cenmembap 2016.

1. Oxpenntu neny bysxnujy f = u + iv, ako je u = e¥(zsinx — ycosz) + 223y — 229> — 3wy? + 23 + 22 —y? u f(0) =
2. Heka je w = ¢(z) GununeapHo npeciukapame koje npase I3 = {z € C : Imz = 0} uly = {z € C : Imz = 5} upeciukasa Ha
kpyxuue ky = {w € C: |lw—1I| =3} u ky = {w € C: |w+ 2| = 3}, rum pezom, upu vemy saxu ¢(2i) = 4. Onpemuru ¢(T) axo je
T={zeC:|z| =1}.
3. (a) Uspanynarn [ (z° —Z)dz, axo je y(t) =", t € [0,1].

(6) JokazaTu ja Bazu ’f 5dz‘ < e, ako je y(t) = e, t € [0, 7).

(B) Hokazatu ma je f02 2cos z)*dz = 27 (*") 3a cee n € N.
4. Heka je p(z) = Z;:O a;z) monuHoM crenena n > 1, uuje cse Hyse npunajajy jeaguununom aucky D = {z € C: |z| < 1} u nexa je

p*(z) = 2"p(27"), ae je B(z) = Y7, @2’ . Jlokasaru ;a csa pemersa jennatune p(z) + p*(2) = 0 npunaiajy jeammutHOj Kpy KU
T={zeC:|z| =1}.

Ye00 y xomnaexcry anasuszy (Ilmcmenn ncnur) Jyn 2016.
1. (a) Heka je w = ¢(z) GunnneapHo npecankasame, ¢(0) = 1, ¢(i) = oo u ¢(o0) = 2. Ompeaurn ¢p(D) ako je D = {z € C: |z] < 1}.

(6) Hexa cy 21, 22, 23 u 24 pemema jemnadaune ¢(z)* = 1. Uspauynaru (22 +1)(23 + 1)(22 + 1)(22 + 1).
2. (a) Oxpeautu neny byskmjy h = u + v, ako je u = e¥(zcosz + ysinx) + z* — 62%y? +9y* + 1w h(0) = 1

(6) OnpenuTu 6poj myna dbynknuje h y nomoj nonypasau H™ = {z € C: Imz < 0}.
d 2m d
3. Uspauynarn f|z|:1 =@ G I o (afeoszy? @ > 1.

4. Heka je f nena dbyukumuja, lp = {z € C: Imz =0} uly = {z € C: Imz = 1}, npu wemy Baxku f(lp Uly) C lp. Jokazarn na je
f(z+2i) = f(2) 3a ce z € C.

Y600 y xomnaexcny anaausy (Illucmenu ucnur) 20. gpebpyap 2016.

1. OzmpenuTn cBa GuaMHeapHa TMpecanKaBamba w = ¢(z), Takpa na je ¢p(D1) = Dy, tae je D1 = {|z| < r1} n Dy = {|z]| < r2}.
2. (a) Heka je f mena dyukiuja u Re f(2) < 1 3a cse z € C. lokazaru 1a je f koHcTanTHa (DyHKIHU]jA.

(6) Heka je f nena dyukiuja u Im f(z) < 1 3a cse z € C. lokazaru aa je f koncranTHa QyHKIM]ja.

3. (a) Uspauynarn [;° dz ako a,b € Il = {Rez > 0}.

(22 +a?)(x2+b?)
. c,c
(6) Heka aq,...,a, €l u cq,...,c, € C. Jokazaru na je ij 13 JJer > 0.
4. Cxyn M C C uma n ejeMeHaTa M 3a CBAKa JBA €JeMeHTa z,w € M, Basku Z € M. [loxkaszaru j1a je M CKyn n-THX KODEHa je/JMHUIIE.

Y600 y xomnaexcny anaausy (Illucmenu ncnur) 5. gebpyap 2016.

1. Heka je w = ¢(2) 6mmHeapHo npecankapame, ¢(i) =i, ¢(3i) = —bi n ¢(5i) = —3i. Ompeaurn ¢(V) ako je V = {|]z] < 1,Im z > 0}.
2. (a) HdokazaTu na je (Z) = 2m f (’jﬂ dz3ace 0 < k<n,rmejenke€Nou~y:|z| =3
(6) Uspadaynaru - (37:') 81"'
3. (a) OxpeauTu 6poj Hyna nomuHoMa p(2) = 32° + 820 + 25 4+ 223 + 1 y npcreny A = {1 < |2| < 2}.
(6) OnpeauTu 6poj Hysta nomunoma p(z) = 2% + 23 4+ 1 y nmpeom kBagpanty K = {Rez > 0,Im z > 0}.
(8) Oznpenuru 6poj peiema jennadnue (z — 1)™ = ae™* y necnoj nmosypasuu II = {Rez > 0} ako je 0 < |a|] < 1 un € N,
4. Heka je f : D — C xonomopdua dyuruuja u |f(z1) — f(22)] < m|z1 — 22]% 3a cBe 21,20 € D, npu wemy je m € Nu 0 < a < 1.

—1
Hokazatu na je |f'(2)] <Tn(1 |2 ‘) 3a cse z € D.




2014 /2015

YKA, K® (IIucmeHu ncnur) 3. cenmembap 2015.

1. Hexa je dyukiuja u = 223y + axy® + 22 + by?, a,b € R peanuu neo uene byukimje f.

(a) OapenuTr KoHCTAHTE @ U b.

(6) Onpemura bynxmujy f(2), axo je f(0) = i.

2. (a) Heka je f nena dbyuxuuja u |f(z) —i| <1 3a cee z € C. dokasaru na je f KoHcranTHA QyHKIM]A.

(6) Heka je f nena dyuxmmja n |f(z) —i| > 1 3a cBe z € C. Jokazarn na je f koncranTHa dyHKIHjA.

(B) Heka je f mena dyuxuuja u |Re f(2) - Im f(2) —i| < 1 3a cBe z € C. [lokasaru ga je f KoucrantHa (byHKIH]a.

3. Heka je f nena dbyukumja, f(0) =3 u f/(0) = 1. Uspauynatu fOZW f (e””) cos? sdx.

4. (a) Heka cy a, b € C nge paznmunre (HUKCHE TauKe GUIIMHEAPHOT TpecankapBama ¢(z). Jokasatn ma moctoju kKoHcTanTa ¢ € C, Takpa

na je ((27‘; =% 3a cse z € C.

(6) Oupenuru ¢n( )= (do..00)(z), n €N, axo je ¢(z) = 1;332.

n

YKA, K® (Ilucmenu ucuur) 10. jyn 2015.

27

1. Heka je £ = e75 .
(a) Wspaaymaru (1+&) - (14&2)-...- (14 &£199).
(6) OnpennTn a € R Tako na je (a+ 2 + «52)3 peasan 6poj.
2. Ozpenuru 6poj Hyaa dyukmje h(z) = z + e * — 10 y necnoj nmoaypasuu II = {Re z > 0}.

3. I/I3pa,‘{yHaTI/I uHTerpaJie ]iz—l‘:\/g % n fO (14»2(1&657:“012)2, O0<a<l.
4. Heka je w = ¢(z) GunmaeapHO npecinkaBame, TakBo 1a Baxn ¢(i) =7, ¢(3i) =4 u ¢(0) € {1,2,...,n} 3a vexo n € N, npu demy je
apuTMeTHYKa cperHa eneMenara ckyma {1,2,...,n} \ {¢(0)} jemnaka 26.26. Komnko je ¢(24)?
YKA, K® (Ilucmenu ucumr) 11. gebpyap 2015.
1. (a) Ta ;m mocroju nena dbynkumja f, Taksa ga je f (L) = f (—1) = X 3a ce n € N?

(6) da mm nocroju nema Gynkmmja f, raksa 12 je f (L) = f (1) = -5 3a cee n € N?

() da mu mocroju nea bynkmuja f, raxsa na je f () = 54 3a cee n € N?

(r

) OmpeauTn cre nene dynkmnuje f, Takse ga je n’f3 (% +f(:)=03acmeneN.
2. Heka je f : D — C xonomopdua dyukimja u |f(z)| < W 3a cee z € D. JTokazaru ga je |f'(0)

e* T 1—cosnz
3. Uspauynarn mATerpase f|2|:1 mdz n fo st dr, n € N,

4. Heka je f nema dbynknmja, Taxsa 1a 3a csako ¢ € C mocroju m. € N, tako 1a je f("<)(c) = 0. Jlokasatn 1a je f momuHOM.

YKA, K® (Ilucmenu ucumr) 22. janyap 2015.

1. (a) Ompenurn cBa OuamHeapHa mpecaukaBama w = ¢(z), Taksa na je ¢ (H) = H, rae je H = {Im z > 0}.

(6) Heka je w = ¢(z) GunnreapHo TpecankaBame, Takso 1a je ¢ (H) = H, ¢ # id n ¢ o ¢ = id. Tokazaru Ja ¢ nMa jeAnHCTBEHY (DUKCHY
Tauky y H.

2. (a) Oxpenurn 6poj Hyna nomuoma p(z) = 32% 4+ 820 + 2° 4+ 223 + 1 y npereny A = {1 < |z| < 2} u gucky D (0, 3).

(6) OmpeauTu 6poj pemtema jemaaanne z° + e = 0y nomymucky V = {|z| < 2,Imz > 0}.

3. Uspauynarn [;° Zoif)g, dx.

4. IlpaBunan n- Toyrao ca crparunama S;, 1 < j < n CMeImTeH je y KOMITEKCHY paBaH, Tako Ja je meros meaTap y Tadkn 0. Hexka je f
nena GyHKnuja, Taksa 1a je | f| < j ma S; 3a cee 1 < j < n. Hokasaru na je | f(0)|™ < nl.




