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3opa [osybosuh
21.3.2020. rojune

1. Oapeauru cerMeHTHN OOJIMK jeHAYNHE PABHU KOjO] MPUNALA]y TadKe

M (2, =3, —4), My(3,-2,5), M;3(0,—5,2).

[Tocmarpane Tpu TadKe 33 10BO/bABAJY jeTHAUNHY paBHU ar+By+vz+0 =
0, oaKJie ce pelaBameM cucTeMa no0uja r —y = H.

2. Wspauaynaru pacrojame tauke M (xq, Yo, 20) o1 paBuu « : Ax + By +
Cz+D=0.

Pacrojame Tauke ce uzpadynasa 1mo ¢hopMyIn
d(M,a)||na|| = |Azo + Byo + Czo + D|.

[IpuTom,

7| = VA2 + B2 + C?,

OJTaKsIe je

_ |Azg + Byo + Czo + D|

M) = ey o

3. Oapenurn pacrojame Tauke M (xo, Yo, 20) o npase p : T = £ =

z—2z1

c

Tpaxu ce d(M, p). TIpasa p je onpehena npapuem QT;(A, B, C) u Taukom
P(z1,y1, 21). Ja6ucMo HAIILTH TPazKeHO PACTOjakbe, mocMarpalieMo HOBPITHHY

mapaJjenorpama Hajg PM, u_;:

4. Hahu jepnauuny nopmaJe u3s (2,3, —1) na pasan o : 2x+y—4z+5 = 0.
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13 jeqnaunne pasun (2,1, —4)(x,y, 2) = —5 BUAMMO /12 je BEKTOD TPaBIa
npase (2,1, —4), a KaKo TOj HpaBoj npunaga u tadka A(2,3,1) Hamazumo na

L x—2 _ y=3 _ =41
je jelHavnna npape 5= = 1 = =
:v—i—l _ y+3 _ z2—5H
5. OJpenuTn TavKy MPOJIOpa IpaBe p : = %= = = Kpo3 paBaH

a:3r+y+424+6=0.

Ozmaunmo tauky mpozgopa ca P. Ilpasa p y mapamerapckoM O0JIMKY UMa
jennauynne x = 3t — 1 =2t — 3 = —4t 4+ 5. Kako P € «a, T0 ce jiako Haja3u
BpeaHOCT mapamerpa t: 9t — 342t —3—16t+2046 = 0, omrocHO —bt = —20),
t=4.

6. Hahwu jemnaumHy paBHE KOja CaJp:Ku TIPAaBY P : ‘TT_?’ = nyTl = zg?’ n
rauxky M(1,1,2).

OspehuBamem j1Be TavKe ca mpaBe, 33/[aTaK Ce CBOJM HA 3aJaTak 1.

7. Hahu jesnauuny pasuu koja caapzxu tauky M(—1,0,3) u oproronajna

je na mpasy ¢ : & = L2 = =5,

Bekrop wHopmase mpase je (2,4, —1), ma je jenmadmna pasau 2x + 4y —
z+4+d=10. OBue d HATA3UMO U3 YCJIOBA Ja paBaH CAJpPKH TAUKY .
8. Hahm jemmaywny paBHE o ako:

a) paBaH (v TapaJesHa ca y-0COM U caap:xku Ttauky P(2,5,3)
6) paBan cajapxku z-ocy u cajupxu rauky M(—3,1,2)

n4(0,1,0), y — 5 = 0.

)
)
B) paBaH (v apaJesHa ca r-ocoM u caapxu Tadke A(4,0,—2), B(5,1,7).
a)
)

6) Annukara nma jeqnadnnay v = y = 0, a Kako Tauka P npumaga paBHH,
1O je —3a+ [ +2v+0 = 0. Kako amnkara npumnajia paBHu, TO je jeHadnHa
paBau x + 3y = 0.

B) Nmamo (a, 8,7)(1,0,0) =0, 40 —2y+ 6 =0, 5a+ B+ Ty + 6 =0.
9. Hahu mpojeknunjy tauke P(—1,4,1)na o :x —2y — 2z —7=0.

Hexka je P’ upojexumja tauke Ha pasad. V3 napamerapcKux jeJHadnHa,
npage, goouja ce x =t — 1,y = =2t + 4, z = —2t + 1, c o03upomM Ha TO Ja
IpojeKInja TauKe TPUTIaaa PaBHI

t—14+4t—8+4t—2—T7=0,



t=2.
P'(1,0,-3).
1 y+1 z—3

10. OgapeanTn OPTOroHATHY TPOjEKIHA]y Mpase p @ 5= = 4= =
paBaH o : x + 2y — 52+ 3 = 0.

Hajnpe npumerumo na Ta npaBa cede paBan. I[Ipojexmuja mpase [ Ha
paBaH « je mpasa I’ onpehena npojeknujama JBejy mweHux tadaka (Hup. (1,-
z—3 _ y—2 _ 2—2

1,3) u npeceune Tauke). Tpaskena mpojemuja je I : ©=2 = 5 = 2=,

11. Ogpesurn tauky () cumerpuuny tauku P(3,—2,—4) y omHocy Ha
paBan « : 6z + 2y — 3z — 75 — 0.

[IpBo ce oxpean Tauka P’ Koja je HOpMaJsIHa IpojeKuja Tauke P Ha paBan
(v, a IOTOM Ce MCKOPUCTH Ja je Tauka P’ cpemumre nyxu PQ. Tpaxkena
Tadka uma koopamuate (15,2, —10).

12. Ompenutu oproronasny mpojekiujy tadke M(2,3,1) ua mpasy [ :

TH+7 _ y+2 242

1 2 3
Heka je Tpazxkena upojeknuja rauka M’. Kako tauka M’ npunaja upasoj
[, mene KoopamHate cy obauka M'(t — 7,2t — 2,3t — 2) 3a nexo t € R. Ako
je ™ BeKTOp mpase [, Taja ce u3 yciaosa MM’ - u =0 (mpojekmuuja je
opToroHasHa) mobuja Ja je t = 2, ma je tpakena tauka M'(—5,2,4).

13. Oxpemutu tauky () cumerpuuny Tadkun P(—1,—2,—1) y ommocy ua

Lz y=3 _ z—4
HpaByl_—Q—T—T

[IpBo ce ompenu Tauka P’ Koja je mHopMasHa NpojeKnuja Tauke P Ha
upaBy | (Kao y TPETXOTHOM 3aJaTKy), a MOTOM Ce MCKOPHCTH Jia je Tadka
P’ cpeaumire ayzxu PQ). Tpazxena tauka uma koopamnare (Q(5,0,5).

14. Hahu jeamaummy mopmase m3 Tauxe M(1,—2,3) na npasy [ : § =

Heka je L (ump. L(0,2,4)) mpousBo/bHa TauKa mpase | W Heka je mpasa
n TpaxkeHa HOpMaJa. Tamga je u, - u =24—C = 0. Us yCJOBa J1a Ce

npase cexy caeqn aa je [ML,uj, u,] = —4A + B —8C = 0. Pemasamem
cucreMa ce jo0buja ja je 1T>n(A, 20A,2A), A # 0. Tpaxena Hopmasa je npaba

Cx—1 _ y+2 _ 2-3
ne=g =% T 3¢

15. Ozmpeauru jeiHAYMHY paBHU KOjoj npumnajaa 5N, (rme je f: x4y +
2—1=0,7v:2—y+22+2 = 0) u moJgoBH ojceTaK npase [ : IT_l =
uzMmelhy narux pasHu.



JejiHaunHa TIpeceKka paBHU je "”_—’23 =4 = 2’47, na je jeHaYWHA pABHU
v:—2x+y—4z4+ 9 =0. Kako je \/%1‘%4 V21, To je § = £21.

16. OnpenuTu jeHAYMHY PaBHU Y HOpMAaJHe Ha IIPeceK paBHU « @ T +
2y =3 u [ : —2x + z = 1, KOja je yaa/beHa 0 KOOPJIMHATHOT HOYETKA 34
Vv 21.
2 y+4 21 z—\ _ y=3

17. OapeauTu A Tako ja ce npape p : 2= = o= = Fo g 50 = =

245

5> cexy. Koje cy koopjunare npeceune rauke?

Banuimumo napamerapceke jeqaadune pasuu. Jlobuja ce gaje P(11,11, —5).

i i Loz=l . yR2 -3
18. OapeauTu jejnHaduny pasHu Koja cajapxu [ @ 5= = = =

2
HopMaJiHa je Ha « : 20 — 4y + 2+ 5 = 0.

19. O,ZLpe,ZLI/ITI/I 3aje;LH1/1qu HOpMaJIy MHMOWJIA3HUX TPaBUX P @ = =
uts _ a2 g R R
7 q- 2 — 3
Bekropu 17;(1,2, —1)m uq( 7,2,3) cy BeKTOpH mpaBux p u ¢. Heka cy
npecenn TparkeHe 3ajeJIHNIKe HOPMaJe N Ca JaTUM HpaBaMa PejoM Tadke
M wu N. Tana cy koopaunare opux tadaka M (t + 4,2t — 3, —t + 12) u

N(—=7s+3,2s+1,3s+1) 3a meke s,t € R. 113 ycioBa je mpaBa n HopMaJjHa Ha
ey SR — .
nare npase p u q; caegn qa je MN-u, =0 MN-u; =0T1j. t =3us=0,na

cy koopauuate Tadaka M (7,3,9) u N(3,1,1). Tpaxkena 3ajennnuka nopmasa

: L Lx—7 _ y—=3 __ z—9
Je nipaBa N U JaTa J€ JeJHaYHMHOM 7 : VY =3 = g -

20. Halin pacrojame m3meljy MuMonTasHux mpaBux [; @ &2 = Y2 =

; 1 3 u
lQ.i_er _ z—2

=l

T2 9 — 2
Kao y mperxo/iHOM 3a/1aTKy, pacTojame je 7.

21. Hahwu pacrojame paBuu o Koja ca v : x — 4y — 8z + 12 = 0 obpasyje
yrao i U CaJp:Ku

cos § = ‘—an_r‘, onaxJie ce nobuja 81(a® + bv* + ¢?) = 2(a — 4b — 8c¢)?



a) Kako 1o ycsoBy 3amarka p C 0, 10 je 'rTU)u_Z, = 0, ogHOCHO a = ¢. 3aTo
je 64a® — 112ab + 490> = 0, ojakiie je ¢ = £, ma Cy KOODJHMHATE BEKTOPA
mopmase (7,8,7). Ilo yeaoBy 3amarka pasam caapxu Tadky P(1,2,0) € p,

ma je jgara jeaHaduaoM 7x + 8y + 7z — 23 = 0.
6)
B)

22. Ogpepuru 'MT cpeanmra jpyxku AB jpyxkune 4 raksux ja A n B
HpUIaIajy pejoM npasama [y : 20 —y + 2z = 0,60 — 3y — 22 + 2 = 0,
ly:2x+y—2—1=0,4c+2y+ 32+ 3 =0.

Koopaunare taake cy (t,2t,1), a rauke B (s,—2s,—1), na je cpeauiire
ayxu C(H2t—s,0). KaKOJe yK ryzxune 4, umamo (t—s)?+4(t+s)*+4 =
16, omakie ce mobuja y> + 162% = 12, 2 = 0, ognocno I'MT je enmmca.

23. /Z[aTecyZl:—lz%lzzJr2 lo:x—-2y—3z=1,z+y+kz=0.

Onpenutn k Tako Ja cy IpaBe KOMILIaHAPHE.

[TapameTapcke jemnadnne mpBe mpaBe ¢y © = 2t + 1, y = —t, z = 2t — 2,
CMEHOM TOTA y jeJIHAYUHY JIpyre [paBe U peliaBameM cucreMa Jiobuja ce

k=-1.

24. Kpos T'(—3,1,2) nocrasurn [||||o, a : 4o — y + 2z — 5 = 0 koja cede
IpaBy p : ‘”+3 = y—22 = % OspeuTy jeaHaduHy Hpase || CUMeTpUYHE Y

OHOCY Ha a aKo je n, = (4, —1,2).

Kako tpakenoj mpasoj [ Hpnnaga rauka T'(—3,1,2), To je jeqHaduna
npase jgaTa ca [ : “”%3 = % = Z; , TIe je Ug(a b, c) BekTop mpase [. U3

ycJoBa jia je npasa [ napaJjenna paBuu « : 4x —y + 2z — 5 = 0, ciaean aa je
BEKTOD PaBHU 77;(4, —1,2) HopMaJIaH Ha BEKTOD Uy, ma je da—b+2c = 0. Kako

upasa [ Tpeba 1a cede 1aTy npasy p, TO je [Uf, QTp), ﬁ’] =0, roe je @(0, 2,—1)
BEKTOD Mpase p, a P mpousBosbHa Tavdka mpase p, Hop. P(—3,1,2). 113 oor
yesoBa ce gobuja a = 0. Craenu ga je sekrop mpase [ (0,2,1) u jeqnaduna

upase [ : ”“Oi?’ = nyl = Z—IQ Tauka Tl(g, é,ﬂ) je cUMeTpUYHa TauKu
T(—3,1,2) y ojnocy Ha paBaH «. JejHauuHa HpaBe CUMETPUUHE LUPABOj [y
7 1 14
T—3 Yty =%

OHOCY Ha paBaH « je [ 1 —5% = 5% = —5%

25) Oxpeauru jenHaunHy mpase ¢ Koja mpunaga « : 2x + 3y0z +1 =0
obpasyje MUHUMAJAH yrao ca p : :CT?) = y—23 = { W Ha MUHUMAJHOM je
pacTojamy 0/, KOOPJMHATHOL MOYETKA.



Tpazkena mpaBa ¢ je napaJjesHa ca MPOJeKIMjoOM TpaBe p Ha paBaH «
U CaJIPZKM MPOJOP HOpMAaJIe U3 KOOPJMHATHOT IOYeTKa Ha paBaH a. Heka
cy u_;,(l, 21 m uj(Q,?)7 —1) pesoM BeKTOpH MpaBe p W PABHEU (v. 34 BEKTOP
paBHE [ KOja Caap:KuU MpaBy p U HOPMAJIHA je Ha PaBHU (@ MOXKE Ce V3eTH
BEKTOD u_g = E; X Ug. BekTop npojeknuje npase p Ha paBan « ojgpehen je
ca u_; = U x ng = (0,—7,—21), ma ce 3a BEKTOD TpazKeHe IPaBe MOXKe
y3eru Bektop (0,1,3). Jeanaduna mpaBe HOpMAaJHe Ha PaBaH (v KOja YjeJIHO

caJIpZKu ¥ KOOPJMHATHH TOYeTaK je 5 = § = =7, a meH IPoJop KPo3 paBaH

1 3 1 J : A

Qv IMa KOOpIMHATe (—=, —5;,17) JCAHAYHHA TparkeHe IpaBe je ¢ @ —= =
3 1
Ytii _ 21
1 3 -

. 1 _
26) Mara je pasan @ : ¢ +y = 0 mwnpase p; : 2 = L0 = 223 py 1y =

2+ 2,x = 1. OuppeauTn npaBy p HapaJjejHy JaToj paBHH Koja cede jare
mpaBe y TadyKaMa dHje je pacTojarme jeJHAKO 3.

Hexka ¢y Tauke A u B npecenu TpazkeHe OpaBe p U MPABUX Py U Py, PEIOM.
Tana je A(3t,—1,—2t +3) u B(l,s + 2,s), s,t € R. Kako je no ycioBy
sanarka AB|«, omakie je s = 4t — 4. Jlame u3 yciaosa d(A, B) = 3 cienn
27Tt2 — 48t +21 = 0 7j. t; = 1, o T Onasre ce Hasaze u s;, 1a je

10

=9
y—2 _ 2 Lz—1 _ Y= _ =zt
2 P2 = =

ellos}

z—1
2

p1:

27) Koopannathe pasuu pasuu « : 9z + 12y + 202 — 60 = 0 ozcenajy
NABC.

a) OapennTu jeHAYMHY IPaBe KOjOj HPHUIIA/Ia BUCHHA TOI TPOYIJIA.
6) OapeauTy JyKUHY T€ BUCHHE.

Koopaunare tasaka cy A(%,0,0), B(0,5,0) u C(0,0,3). Heka je H
noanoxkje pucune u3 C' Ha AB. Bektop C'H je HOpMaJiaH Ha, 71_,;(9, 12,20) n

Ha BEKTOP A§7 1a je BEeKTOp CH\ KOJHHEapaH ca BeKTOpoM AB X 714, OJHOCHO

ca (100, %,—125). Baro je jemnauuna npase CH nata ca 15 = 15 = z_—lg.

Kako je H(%, %, 0), Ay>KHHA BHCHHE U3HOCH 5.




