YBOJZI y KOMyTaTUBHY aJreopy
Satanu

. Ipcren A je Hemepun axo je CBaKM HEroB ujeaj KOHAYHO renepucan. [lokasaTu jga ako je nmpcren
A Herepun, taga je u npcren nosuaoma A [X| Herepun (Xuabepmosa meopema o 6a3u).

. Heka je A npcren. Enement x € A je nuanomenman ako nocroju n > 1 rakas ga je ™ = 0. Ckyn
HWINOTEHTHUX eJieMeHaTa npcrena A nazuBamo Huapadukan y osuaiu N (A).
1) Tlokazaru na je N (A) < A nnead.
2) Ilokazaru na je
N (A) = ﬂ {P| P<A, P jeupoct uneain}.

. Hexka je A npcren. [Ipecek meroBux MakCUMAaJIHUX ujeasia HasuBaMmo [lejkobconos padukan 'y o3Ha-

uu J (A).

1) Tlokazaru na je
J(A)={acA|(Vxe A)(1 —ax € A")}.

2) Tlokazaru ja je 36Up HUJIMOTEHTHOI U UHBEPTUOUIHOL €JIEMEHTa UHBEPTUOMIAH €JIEMEHT.
. Heka je A npcren u f = a,a™ + - - + ag nmosmuom Has A.

1) f je mesmar Hysle ako U caMO aKo IOCTOjU HeHyJla ejeMeHT ¢ € A takas ga je c¢f = 0.

2) Tlokazaru na je f vHBEpTUOUIAH AKO U CAMO AKO je ag UHBEPTUOUWJIAH U A1, . . . , Gy CY HUJIIIO-
TEHTHHU.

3) Iokazaru ja je f HUIIOTEHTAH aKO CAMO aKO CY Qg . .. , (G, HUJIIOTEHTHHU.

4) TomuuoMm f = an,a™ + ... + ag je npumumusan axo je {(ag,...,a,) = R. Ilokazatu na je fg

NPUMHUTUBAH 4KO U caMo ako ¢y f u g npmmmtusan (layc).
. TlokazaTu na 3a cBaku npcren A paxku jeaunakocr N (A [X]) = J (A[X]).

. Heka je A npcren. IlokazaTu ma CKymI IpPOCTHX HJieajia UMa MUHUMAJHHU €JIEMEHT, y OJIHOCY Ha
MHKJITY3Hjy.

. Heka je A npcren. 3a njean I < A neduHUIIEMO HETOB padura.n:

VIi={acA|(@n=1)(a" cl)}.

1) Hoxazaru ga je VI < A umean.
2) 3a maeasn I upcrena A kaxkeMmo Ja je padukaacku ako Baxu I = V1. Tlokazaru 1a je mmeasn [
PAJIMKAJICKY aKO M caMo ako je I mpecek Heke (paMmiinje MPOCTUX HJICAJIA.

. Hexka je A npcren. [Tokazatu ja cy Hapegna TBphema eKBUBAJECHTHA:

1) TIpcren A uma TaYHO jeJlaH IPOCT UIEA.

2) Cpaku esiemeHT y A je wim uHBePTHUOMJIAH WJIM HUJIIOTEHTAH.

3) Komuunuuku npered A/N (A) je mospe.

. Enement e nmpcrena A je udemnomernman ykoamko Baxku e’ = e. Ilokazaru na cy 0 u 1 jemumu
MJIEMIIOTEHTHU €JIEMEHTH JIOKAJIHOT IIPCTEHA.
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Heka je A npcren. Ako 3a csaku enement & € A mocroju n (x) > 1 Taxas ga je 2™(*) = x, nokasaru
Jla je CBaAKW TMPOCT UeaJl MpcTeHa A MakCuMaJiaH.

Heka je A npcren u I mweros nipeas. Oznaaumo myaTuimmkarusau ckyn S = 1+ 1. TlokasaTu na
je ST = {f |z el,se S} cagpxaH y IlejxobcoHoBOM paguKasry mperena S 1A,

Hexka je A npcren u z € A. llokasatu jia je © € A HIITOTEHTAH aKO U CaMO aKO 33 CBaKU MPOCT
ugean P npcrena A, Baxku Ja je { HUJITIOTEHTAaH eJeMEHT pcTena Ap.

Heka je A npcren. Enement x € A je deaumen nyse ako nocroju a # 0 takas ga je ar = 0. Ckyn
JleJIATesba HyJle IpCTeHa o3HadaBamo ca D (A).

1) TlokazaTu jna 3a cBaKM MHHHMAJHU IpocT uieat P npcrena A Baxku P C D (A).

2) Ilpcren A je pedyrosan axo Baxku N (A) = {0}. Ilokasatu sa 3a peJyKOBaH IPCTEH BayKW
jEeTHAKOCT:
D(A) = U {P | P je MmuHnMaJHu IPOCT Uzeas npcrenHa A} .

Ka j unpcreH. EjiemenT x j AQPAH aKO HH] JINTEJb HYJIE. Ka3aTu je x
Heka je A npcren. Eneme € A je peeyaa aKo e JleauTe e. ITokaza ajer e A
perysapaH ako M caMo aKO 3a CBaKHM IMpoCT ujeasn P mpcrena A, Baxku Ja je { peryjapaH eJeMeHT
npcrena Ap.

Heka je X Tomostomku pocrop, F u Q npamenosu AbesioBux rpymna #a X u f : F — Q mMopdusam
npamenoBa. [lokasaru 1a je f uzomopdusam ako u camo ako 3a cBe x € X Baxu ja je [, : Fp — Oy
n30MOppU3aM.

Heka je X ronosomku npoctop, € X Taduka u i, : {x} — X unkiaysuja. Heka je A upamen
ckymnoBa Ha {z} u A = A({z}). dupekrHa cimka

iw,*A = (Za:)* (-A)

HA3UBA Ce 004aK00epcky npamer y Ta9KU T, ca BpeJgHoCcTIMa y A.

1) Ilokazaru ga BayKu:

; _ A, ako y € {7}7
ey {{*}, axo y ¢ (7]

2) Axo je F npamen ckynosa Ha X, IOKa3aTH Jla IIOCTOjU IIPUPOIHa Oujeximja uzmehy dbyHKImja
Homge; (Fz, A) u Mopdusama Homgy, (F,ig «A).

Heka je k asrebapckn satsopeno nosbe. Iokazaru na A7 \ {(0,0)} uuje adunn sapujerer.

Wcnuratu ma m je enement a = /2 + V2 + %\3/5 € R 11e0 Hag mpcTeHoM Z.
HeKajeR:R[Xz—l]7 R =R[X],PP=(X-1)aRuP=PnNR.

1) Tlokasatm na je pammpeme R C R’ neso.

2) TMokazaru na pamupeme Rp C R;D, HUj€e TIeJI0.

Hexka je R nomen. [lokazaru ma je R HOpMaJiaH ako U caMo ako je Rp HOpMaJaH 3a CBe MaKCUMAJIHE
uneane P npcrena R.

Ucnuraru ma jau cy Hapeana pammpersa nesa nag R = C[X].
1) R =C[X,Y,Z] /(22 — XY).
2) R =CI[X,Y,Z] /(22 — XY,Y3 — X?).
3) R =C[X,Y, 7] /(22 - XY, X5 - YZ).

Heka je k mome u f € k[X1,...,X,]\ {0} uenysa nomuaom. Ilokazaru na nocroju A € k u 6pojeBu
ai,...,a, > 1 TakBu ga je mojuHOM A f (Y1 +Y&, Y1+ Y#"fﬂYn) MOHHYAH II0 Y.
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Onpemutu Herepuy nopmammsarujy C-anrebpe A = C[X,Y, Z] /(XY + 22, X2Y — XY34+ 74 -1).
OipeiuTn MPHIMAJTHE TTPEMapHU PacTaB ciaeqehnx npeasa.

1) I={(x?)<R=R[X,Y]/(X?+Y? —1), tyie je x = X ksaca neonpehene X.

2) I=(42)<R=17[V10].
3) I=(X,Y)-(Y,Z)aR=R[X,Y, Z].

Heka je M mojyn way upcrerom R u f : M — M xomomopdusam MOLyJia.

1) Axo je M Herepun monyn u f enmmmopdusam, mokasaru ja je f nzomopduszam.

2) Axko je M AprunoB momyn u f monomopduzam, nokazaru jaa je f usomopdusam.
Heka je R Herepun mpcres.

1) Axo je R momen, nmokasatu Jia ce cBaku exeMenT u3 R\ (U (R) U {0}) Moxe mpejcTaBuTi Kao
[POU3BO/J], HEPACTABJLUBUX €JIEMEHATA.

n
2) Axo je I <4 R uneas, nokasaru Jia 0CTOju 1 > 1 TakaB J1a BaXKu (\/f) Cc .

Heka je R npcren u S C R MyJATUNTMKATHBHU CKYIL.

1) Axko je R Herepun mpcren, nmokazaTtu fa je u S~ 'R Herepun mpcren.

2) Axo je R ApruHos mpcren, mokazaTtn jaa je u S~!R ApTHHOB MpCTeH.
Heka je R upcren u M momyn naz R.
1) Axko je R Herepun upcren, taga je u R/Ann (M) Herepun upcren.
2) Axko je M xomauno remepucan Aprunos momyi, Taga je M Herepun momyir.
OjpestuTu TuMen3ujy u cse Makcumajine uieasne nperena R = C[X,Y, Z] /(X2 -Y?, 22X — Z%Y).
IMokaszaru ma je dim (Z [X]) = 2.
Heka cy R[Y]CR[X,Y]/(X?-Y)uZ C Z[X]/(X? — 3) pammuperma upcrenosa R C R'.

1) OxpenuTu Henysma npoct uueas p < R ca jequncrsenum npoctum uigeaom p’ < R raksum ma
Baxxu p=RNp' u R/p=R'/p.

2) OpxpenuTn HeHyJa MPOCT uzeast p < R ca jequmHcTBeHMM TpocTuM upeasom p’ < R TaksuMm na
Baxku p=RNp ' u R/p & R'/p.
3) Ompemurn mHeHysa pocT umean p < R 3a koju nocroju sume o jemHor mpocror uaeana p’ < R’

3a Koju Baxku p = RNp’.

Hexka je V Banyammonu gomen Koju auje mosbe. [lokaszaru mga je V' Herepun ako u caMo ako je JomMeH
ca IUCKPETHOM BaJlyallljOM.

Hexka je (V, m) joxkaJHu IOMEH KOjU HUje IIOJ/be, y KOME je uueasa m riaBHu u Baxku Noo m™ = {0}.
Tlokazaru ga je V jgoMeH ca JTUCKPETHOM BaJIYAIIHjOM.

Hokasau ga cy I = (2,34 +/=61) n J = (5,3 4+ /—61) unpeprubunnn uxeam y R = Z [/—61
U OJ[peIUTHU pell mhuxoBux Kiaca y Pic (R).

Heka je I = (2,1 + +/—19) ugean npcrena R = Z [/—19].
1) Tlokazaru na je I MakCHMAJHU HIeal.

2) Tokazaru ma pawu 2 = 21.

3) Hokaszaru na (2) HEUje NPOU3BOJ MPOCTHUX HUjeaja y IpcreHy R.



