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8.

Anreopa 2HCJI
Satanu

I'pyme

. Heka je G = {(1 2 3)(45),(7 8)) moarpyna rpyne Sg koja nejcryje va ckyn X = {1,...,8} xao
rpyTia nepMyTaIyja.
1) Ozpemuru OpoUTY U CTAOMIU3ATOD CBAKOL €JIEMEHTA CKyTa U3 X .

2) Oapenuru hUKCHU CKYII CBAKOI ejeMenTa u3 G.

1) Hekaje H={z =z + iy | x € R, y > 0} ropma nonypasan. [lokazarn mga rpyna G = SLs (R)
nejcrByje Ha ckymn H dopmyiom

a b Ziaz—kb
c d ez 4d

2) OxpenuTn OpOUTY U CTAOUIU3ATOD EJIIEMEHTA, i.
. Hexka je G rpyma.

1) Amasmmsuparu nejerso KoHjyranujom rpyne G Ha ckym G.
2) Ilokazaru na ako rpyna G uMa JBOWIAHY KJIACY KOHjyralyje, Taja MMa HeTPUBHjaJIHy HOD-
MaJIHy TOATPYILY.

. Hexka je G xonauna rpyna u H, K mene npousBosbHe noarpyte. [lokazaru ma Baxku dhopmyia

|HK|-|HNK|=[H|-|K].

. Heka rpyna G nejcrByje Ha ckymoBe X u Y.
1) Tlokazaru na je ca g - (z,y) = (9, gy) nedunucano nejerso rpyne G ma ckyn X X Y (koje
HA3UBAMO JUja20HaAH0 0€jCME0).
2) Oapenuru Be3y usmely crabusmsaropa ejgemenara ¢ € X, y € Y u (z,y) € X x Y.

3) Iokazaru ma ako rpyna G jejcrByje TpansuTuBHO U Ha X ¥ Ha Y, @ JAMjaroHAJIHO J€jCTBO
He MOopa OUTH TPaH3UTUBHO.

4) Tlokazatn ma rpyma G nejersyje Ha ckynm YX = {f: X — Y} ceux dynkmmja u3 X y Y ca
(- f) (@) =gf (9 "2).

. Hexka je G rpyna pena 35 koja jejecrByje Ha ckyn X Koju nma 18 esemenara. [lokazaru ma mocroju
enemenT x € X TakaB Ja je X, = G.

Heka je G xoHauyHa rpyna Koja TpaH3WTHUBHO J€jCTBYje Ha KOHa4yaH cKyn X Koju uma Oap maBa
esiemenTa. [lokazaTu Jja ocToju ejaeMent g € G Takap na je X9 = ().

1) OapenuTy Ha KOJMKO HAYMHA MOXKEMO 0DOJUTH TeMeHa KBaJpaTa ca JBe pasiaudaure Goje.

2) OzpenuTu HA KOJMKO HAYMHA MOXKEMO 0DOJUTH TeMeHa MPABUJIHOI ceaMoyTria ca 6 6oja (up-
BEHOM, IUIABOM, 3€JIEHOM, YKy TOM, 6EJIOM U I[PHOM) aKO je jeJ[HO TeMe CUI'YPHO 0060jeHO IJIaBOM
60joM.
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Temena, cpenInTa UBUIA U TEXKUIITA CTPAHA TPABUIHOT TeTpaeapa 60juMo ca Tpu pasaudute Ooje.
OspeuT KOJIMKO UMa, pa3/IMIuTuX 0ojema.

Hexka je p mpoct 6poj.

1) OapesuTy Ha KOJUKO HAYMHA MOXKEMO O0OJUTH TEMEHa MPABUJIHOT P-yIJIa Ca N Pa3IMIUTUX
60ja YKOJIKO Cy JiBa OOjerma MCTa aKo Ce JeJIHO OJ JPYTOor MOXKe JOOUTH POTAIMjOM p-yIJia.

2) Ilokazaru Masy PepmaoBy Teopemy.
Oppenuru ce CusoBibeBe noarpyte rpyne G = Sy.
IMokazaru na je |SLa (Zs)| = 24 u onpenuru cBe CuiioBbeBe NOAIPYIIE OBE I'PYIIE.
ITokazaru na je rpymna G pega 1001 nukanana.
ITokazaru ma rpyna pema 90 nuje mpocra.
Heka cy p < ¢ < r upoctu 6pojesu.

1
2
3
4

[TokasaTu ma rpyma pema pq HEje MPOCTa W jeCTe PelrmBa.
IokaszaTu /a Tpyma pefa p>q HEUje MPOCTa W jecTe PeruBa.

)
)
) Tokaszatu jma rpyna pefa p2q® Huje pocTa u jecTe permmba.

) TlokazaTu za rpyna pefa pgr HUje MPOCTa U jecTe PeIiuBa.

Axo je G rpyna Taksa ma Baxu |G| < 60, nokazaru ga je G pemusa.
Koncrpyncarun mHekoMyTaTuBHY I'PyIy pema 63.

Ilokazaru ga je nuemapcka rpyna [, HWJIMOTEHTHA aKO W CAMO aKO je M CTEIEH JIBOjKe.

IIpcTrenn

. Hexka je p mpoct 6poj. IlokazaTtu na je

a
rR={%ecq|pts}
motpered mpcerera Q.

Hexa je R npcren. Exement x € R je nuanomenman axo mocroju n > 1 takas ga je z" = 0.

1) Tlokazaru ma je ckyn HujmoreHTHUX ejnemenara N (R) jeqan umeas KOju HA3UBAMO HUAPAOUKGA
npcrena R.

2) Ako je T HUJOTEHTAH, NOKA3aTH Ja je 1 — r MHBEPTUOUJIAH €JIEMEHT.
Heka je R = {a +bv2 | a,be Q}. ITokazaru na je R morupcren ox R Koju je jemHo mosbe.
Hexka cy I u J uneamu npcresa R taksu na je I + J = R. Iloxkazaru na je tama I2 + J? = R.
Heka je S norupcren u I uneas npcrena R. Vcnuratu ga qu je S + I ugean npcrena R.
Heka je R upcren.

1) Vcnmraru ga sm je npecek JBa noTnpereHa o R mormperen ox R.

2) Ucnuraru na i je yauja asa norupcresa oz R noruperen on R.
Onpemuru unean I = ((45) + (36)) N (12) npcrena R = Z.

1) Oupenuru cBe uHBEPTUOMIIHE €JIEMEHTE, CBE JIEJIUTE/be HyJle U CBe mieaJe upcrena R = Zig.

2) OzpenuTu cBe MHBEPTUOUIIHE €JIEMEHTE, CBE JICJINTE/bE HyJIe U CBE uieaje npcrena R = Zsg.
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10. Heka je R = {

11

12

13.

14.

15.

16.

17.

)

2)

1)

Ucnurarn na mm je f : Zsg — Zg nedbunucano ca f (z) = p (z,9) xomomopdusaMm nmpcreHoBa,
u axo jecre onpenutu Ker (f).

Ucnuraru na s je f : Zsg — Z1o fnedunucaso ca f (x) = p (z, 10) xomomopdusam npcreHosa,
u axo jecre oxpemutu Ker (f).

m n

n m} | m,n € Z}.

Tlokazatu nma je R kOoMyTaTmBaH IIPCTEH Ca jeIMHUIIOM, y OIHOCY HA CTAHIAPIHE OIEPAIlHje
cabuparma 1 MHOXKEHha MaTPHUIIA.

3a b
3b 3b

Ilokazatu na je I = { [ } | a,b e Z} nyeas npcresa R.

Ucnuraru na awm je [ = <{g (1)] ).

m n

Tlokazatu na je f : R — Zs nedunucano ca f ({Sn m

]) = p(m,3) xomomopduzam mnpcre-
HOBA.

IIpumenuTu Teopemy o mzoMopdusmy Ha xomMoMopduzam f.

. Pemmuru cienehe xourpyentmje:

3z =4 (mod 7)

4z = 2 (mod 6)
152 = 4 (mod 10).
122 = 21 (mod 15).

2 =3(mod 7), x = 5 (mod 8).
z =5 (mod 13), z = —1 (mod 8), z = 4 (mod 7).
2z =1 (mod 7), 4z = 2 (mod 9), 5z = 3 (mod 11).

OpipeuTu jeJIlaH TPUMATHBHE KOPEH 10 MOJYILY 7.
OjipeT ¢Be MPUMUTHUBHE KOPEHE 0 MOJIYILY 7.

Pemmtn korrpyenmmjy ¢ = 3 (mod 7).

O ipeuTu jeJIlaH TPUMATHBHE KOPEeH 1o Momyry 11.
OppenuTu cBe IPUMUATHBHE KOPeHe Mo Momysry 11.

Pemmuru konrpyentujy x3 = 2 (mod 11).

ITokazaru na Baxku:

Lypn-1(p—1), P je Henmapas npoct 6poj m n = 2
U@Zpn) = 2o X Lon-2, p=2unz=3

Zo, p=2un=2

TlocmaTtpajmo mpcren

Zli]={a+bi|abecZ}

TaycoBux menux 6pojeBa.

1)
2)

IMokaszaru na je npcren Z [i] Eykauacku npcres.

Onpennru H3JT u H3C eslemenara a =1+ 3i u b =1 + 5i.

Heka je I = {p € Z[X]| 7| p(0)} nnean upcrena R = Z [X].
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1) Ilokazaru ma wmeasn I Huje raBHU.

2) Ucnuraru na i je unead I IpocT OJHOCHO MAKCUMAJIAH.
Heka je R =C[X,Y].

1) Tokazaru na je (X,Y) makcumasau uneasn npcrena R.

2) Ucnmratn ga mje I = (X + Y2 Y + X2 + 2XY? + Y*) makcumasnnu unearn nperena R.
Oppenuru cBe MakCcHMaJIHe ujease ciegelinx nperena.

1) R=RxR.
2) R=R[X]/(X2).
3) R=R[X]/(X2+X).

IlokazaTu ma cy HapeaHu nNpcreHn M30MOPQHU MTPOU3BOIY [BA IOJHA.

1) R=R[X]/(X? - X).
9) R=R[X]/(X?—1).

Hammcarn ememente 5,13, 6 4 94, 30, 70 ka0 IpOM3BO/IE HEPACTABJLUBUX €JIEMEHATa y TIpCTeny Z [4].

Hexka je R=7 [\/—5 .

1) Onpenuru nse pasmmuante dbakropusanuje 6poja 21 Ha HepacTaBJbUBE €JIEMEHTE.

2) Ilokazaru ja enementu 6 u 2 + 24/—5 memajy H3/1 y upcreny R.

®akTopucarn uneas (42) Ha OPOU3BOJ IPOCTUX UJEANA Y IPCTEHY Z [\/ 101.

Iloma

. IMokazaru 1a mospa Q (\/5) uQ (\/3) HuCy n3omopdHa.

1) Koncrpyucaru mosbe ca 8 ejemMeHaTa.

2) Koncrpyucaru nosse ca 9 ejiemenara.
HeKajea:i—i—\/g.
1) Tlokazatu na je o anrebapcku Hag mosbeM Q.

2) OzppeauTy MEHHMAJIHY HOJIMHOM 33 «, creried panmpena [Q (a) : Q] u jexuy Q-6a3y 3a Q ().

3) Uspasuru eneMenT ﬁ y 06Ky p («) 3a mosunoMm p € Q [X].

. Heka je o = v/2 4+ /3.

1) Tokaszaru 1a je o anrebapcku Hag nobeM Q.
2) Oz;peauTy MUHUMAJIHY LOJIMHOM 32 (v, creried panmpera [Q (a) : Q] u jexny Q-6a3y 3a Q ().

3) Wspasutu esement —— y obmuky p () 3a nomsom p € Q [X].

OppenuTu TpUMUTUBHE eJIeMeHT parnupemna Q (i, \/5) nosba, Q.

Onpemur Kopencko nmobe K mommmoma f (X) = X* + 2X2 — 15 mag nomem Q u Heku meros
IPUMUTHUBHA €JIEMEHT.

1) Oxppemutn Kopercko mome K mommroma f(X) = X* — 10X? + 1 nag momem Zii, Heros
NPUMHUTHBHU eJleMeHT U 6pOj HeroBuX ejieMeHaTa.

2) UcrmraTn ma i jemraannaa T° + T + 4 = 0 mMa pememsa y mosby K.

Opnpenutu 6poj enemenara moba L = Zy (\/ 1 \/?;)
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. Heka je a = €75

27mi I/IB:@Q;

", Tloxasaru 1a a ¢ Q (3).

1
2

) IlokazaTu ja je npaBUJIaH IETOYra0 KOHCTPYKTHOMJIAH.
3) UcnuraTu na Jiu je IpaBUIaH JEBETOYTA0 KOHCTPYKTHOUIIAH.

IlokazaTu na je mpaBujaH II€THAECTOYra0 KOHCTPYKTHOUJIAH.

4

Uctmratn mga m je moryhe KOHCTpywWcaTw KBaJapaT YHja je MOBPINUHA jeHAKA TOBPITHHN
JaTOr TPOyTJIa.

27

. Hexka je o, = e™n

. Ozpes T MUHUMAJIHY TTOJIWHOM i, € Q [X] enemenTa v, 3a n = 6,8,9,12.
N . 27
1) OapesuTy MOJIMHOM YETBPTOr CTENEHA YHja je Hysa e 10 .

2) OzpesuTyu HOJIMHOM APYror CTEHEeHa 4Yuja je Hyja CoS (%r)

3) UcuuraTu ja v je IpaBUIaH JECETOYIa0 KOHCTPYKTUOUIAH.
. Pemmuru jenmpaauny x® — 62 + 9 = 0 Haj mosbeM peasHUX 6pojeBa.

. Pemmuru jenmaauny x® 4+ 922 + 18z 4 28 = 0 HaJ| HO/bEM peasHuX GpojeBa.



