30mpKa 3ajaTaka 13 MaTeMaTHuKe aHaIl3e
ca UCIIMTHUX POKOBA



[Ipenrosop

OBy 30upKy 3a/1aTaka mocsehyjemo cBum crygentuma Martemarudakor dhakyii-
Tera. Hamr nmb je j1a MOMOrHEMO HAIMM CTYJEHTHUMA Ja JIAKIIE CABJIAJIAjy
eJIeMEHTapHe U CJIoyKeHe rnpobseme u3 objgactu Maremarnaka Anammsa. Y
I50j CMO Ce TPY/IUJIH JIa IITO JeTasbHIje N3JI02KIMO METOJIe PelliaBaba 3a/aTa-
Ka ca KOJIOKBHjyMa U UCIUTHUX POKOBA KOJU CY C€ 33/JIaBAJIN Y IIOCJIE/IbUX AP
roguHa Ha MarematniakoMm dakyarery. He keammo j1a MpomycTHMO TPUIUKY
Jta ce 3axBauMo Kojiern parany Dokunhy n JTumutpujy Hlnanujepy, capai-
HUIIMa Y HACTABU, HA KOPUCHUM CYTeCTHjaMa y pajLy.

Braamgumup JakoBsbeBuh, capa/lHUK y HaCTaBU

[Terap MenentujeBuh, acucreHT



1 Amnanmsa 1 - cmep Nadopmaruka

1.1  IIpsm KomokBujym n3 Aunannse 1, I cmep
18.04.2015.

1. [4] Hokasaru na 3a cBe mpupojHe 6pojeBe n BazxKu
247+ 14+ .. +(n*+2n—1) = g(2n2+9n+1)

Teorcuna 3adamxa [3]

Pememe : 3ajiarak HemMa HEKYy TEXKHUHY IITO Ce TUYE WICjHOr jiesa. Hum
je mara necHa cTpaHa Kao HoHyheHO pererbe, Tpeba Ja JOKazKeMo Ja je TO
nonybheno permere Taaro. CtBap O6u Oujia jocTa TeXka J1a JeBy cTpaHy Tpebdba
Jla U3padyHaMoO, OJIHOCHO Jla HAM HHje MOHYDEHO ca JIeCHe CTpaHe KOJIMKA
6u morya ja Oyle cyma Ha JieBOj cTpaHu y 3aiaTky. OBako, MareMaTwmdka
UHJIyKIFja ce caMa Hamehe Kao MHCTPYMEHT 3a peliaBambe 3ajarka. llomrro
cMO oiabpaJii METO/Iy paJia, OCTaje CaMO TeXHUYKHU JIe0 MOCJIA.

1. Baza unayknuje: [Iutamo ce ga n noHyheHa jeIHAKOCT BaxXKu y CJIydajy
n = 1. Kpenynu cmo o n = 1, jep je moTpeOHO JIOKA3aTH JIa BayKM 3a CBAKO
n € N.

1 12
6< * +1) 6

Baxu 6aza unmaykimje.



2. Wanykmmjcka xunoresa: [IpernocraBuMo ma jeTHAKOCT BaxKW 3a CBe
k <n,k € N, rae je n 6mio Koju npupojan 6poj (0BJie ce JIeXKepHO MPUCTYIIa
u obuyno numie: [IpernocraBumMo g jeIHAKOCT BayKu 3a OUJIO KOjU IIPUPOJIAH
6poj n). Tpeba nokazaru na jegpnakoct Baxku u 3a n + 1. Tume unaykimja
IpOJIUpPe KPO3 CBe IIPUPOJIHE OPojeBe, jep ce MOCTYIAaK MOXKe OHOBUTH U 3a
n + 1, ma onjia 3a n + 2 U TaKo Jiasbe, moxsaraheMo cBe MpupojiHe OpojeBe u
JIOKa3aTH JIa BaXKN TparkeHa jeJITHAKOCT, a CBE TO CMO MOTJIA jep je 3a MMOYeTHO
n = 1 joka3aHo jJa jeJHAKOCT BaxKM, Ia MMAaMO OJIaKjie U Jla KpPEeHeMO ca
UH/IyKTUBHUM joKa3oM. OBaj nmpuHIun 6u Tpedasio Jia cBuMa 0y/ie HHTYUTHBHO
CXBaT/bUB.

3. Nnnyknujcku kopak: Ha oBoM MecTy Tpeba J0Ka3aTH Jia je/IHaKOCT BayKu
3a N+ 1, 10/1 IPETIOCTABKOM J1a UCTa je THAKOCT BayKi 3a cBako k < n+1,k €
N. Ca necne crpane numamo

n+1
6

(2(n+1)*4+9(n+1)+1) = %(2(n+1)2+9(n+1)+1)+%(2(n+1)2+9(n—|—1)+1) =

1 3 13n? 12 2 13
= %(2n2+4n+2+9n+9+1)+6(2n2—|—4n+2—|—9n+9+1) - %Jr 6” 4 6” +% 1 6”

n3 15n%  25n 9
3776 T T
Hamepno cMo paziioxKuin u3pa3s ca JecHe CTPaHe eKCIUIMIINTHO 10 CTeIIeHuMAa
jep hemo To ypajuTu cajia u ca JieBoM cTpaHoMm. Jlokas je 3aBpiieH ako

JI06MjaMo MCTe MOJMHOME y 00a ciIydaja.

2474+ MU+ .+ @ +2n—1)+((n+1)*+2(n+1)—1) = [i.h]

n, . o 9 n* 9n* n
g(2n +9n+1)+((n+1)*+2(n+1)—1) = 3T tgt™ +2n+142n+2—-1 =

15n%  25n
=n’ —— 42 O
n° + G + 5 +

2. Ucnuraru jma u je 6poj

r = 2.1464646...

paIfioHaJIaH, U y CJIy4ajy Jla jecTe, HAIMCATU Ta y OOJIMKY Pa3/IOMKa.

Teotcuna 3adamxa [4]

+2 =



Perneme : 3amarak nma Texkuny y naeju. AKO ce JOCETHMO Ujeje, TEXHIIKH
je jeanocraBan. JejHa o1 I00pUX Ujeja je Jia MHOKUMO Opoj x pejom ca 10,
ca 100, 1000 uTa. ma jga BUAUMO IITa he ce JTecuTH.



10z = 21.464646...
100z = 214.64646...
1000z = 2146.4646...

[Tpumernmo ga 10z u 1000z y pasiaomibeHoM Jery 0ba nmajy ucto : 0.4646....
Axo ux omy3meMo TO je oHa 1eo Opoj.

1000z — 10z = 990z = 2146.4646... — 21.4646... = 2125

Jaxkite
2125
990
3. OxpennTu cienehe rpanndHe BpeIHOCTH
a) [1] »
. 3n—4\ 3
lim
n—+oo \ 3n + 2
b 1] |
3sin 27

lim 3
n—+oo N + 1

Teorcuna 3adamwxa [2]

Pemneme : Cpako ko je 6uo Ha HEKUM BekbaMa 13 aHajuze He 6u Tpedaso
Jla ce mpeBuie Mydn ca oBuM 3ajaTkoM. OBO je jeJaH MOTIIYHO TeXHUYIKU
3a/laTaK.

n+1 n+1

) 3n—4Y\ 3 ) n+2-2-4\ 3
lim = lim =
n—+oo \ 3n + 2 n—r+o00 3n + 2

3 _
= lim (1— 6 ) = {smena:t:3n;2:>n:6t—32] lim (1—%)

n—-+oo 3n + 2 t—+o00
o . . 6t4+1
[Po definiciji broja e] lim ess =
t—+4o00
. . L fimp e B2
[neprekidnost ekspononcijalne funkcijele o = e3

6) Ilpumernmo na je 6pojuitarn orpanudeHa dyHKIHja, Tj. |3sin ¥| < 3,a

5

t( 6t—32+3)




nMeHnIar Texkn +o0o. CamuMm TuM je

. 3sin 2T |3 sin 227 |
0< lim |[—2—|= lim —— < lim _
n—+oo N+ 1 n—+oo  |n + 1 n—+oom + 1

CaMuM THM HU3 aIICOJIy THO KOHBEPrupa Ka HyJIU, 10 TEOPEMH O JIBa TOJIUTIAJIA.

Teopema: Ako HU3 alCOIyTHO KOHBEPTUpa Ka Hysm y mpocTtopy R | Taja on
1 00MYHO KOHBeprupa kKa nyan y R.

MareMaTruuky 3alluCaHO

V(a,)2: lim |a,|=0= lim a,=0
n——+o0o n—-+o0o

N3 nmperxoHe Teopeme je
. |
3sin Z”T”
im —— =0
n—too M+ 1

OJIHOCHO HH3 M OOMYHO KOHBEPIHpa Ka HYyJH IITO je TPebaso M3patdyHaTH.
U
4. a) [2] OxpeauTu cBe TadKe HANOMIIABAIbA HHA3A

n n 2nm
a, = COS ——
n+1 3

6) 1| cturatu ma i je HU3 @, KOHBEPreHTaH.

Teotcuna 3adamrxa [4]

Permteme : a)Kako je
lim — =1
n—+oon + 1

Taj 1eo HU3a he butn kouBeprenrad. Ocraje j1a ce mo3abaBUMO Ca IIOIHI30BIMA

KOje IpaByu M3pPa3 CoS Q”T’T

B 2-17?_ 1
n=1= cos 5 =3
HZQ:COSQ.QW:——
3 2



2.3

n =3 = cos =1

2-4r 2-1x 1
= Cos = ——
3 2

U Ha Jla/be Ce BPEIHOCTU MEePUOJMIHO MOHAB/ba]y. Jlakie, 3ak/bydyjemo na
nMaMoO JIBa KOHBepreHTHa mojaHm3a: lIpBu moguus je 3a n # 3k, k € N, n
IHETOB JINMEC je

n =4 = cos

n 1 1 1

__): — ==

2 2

lim [n # 3k, k € NJ|(

n—+o0o n+1 2

BpeaHocT KocuHyca CMO 3aMeHHWJIM y JiuMecy oamax. Jpyru momHus Koju
kouBeprupa je 3a n = 3k, k € N | u mweros jmMec je

n

lim [n=3k,k e N|(
n—+o00 n+1

1 OBJIe CMO OIIET MeHaJll BPETHOCT KOCHHYCa OJIMax.
3aK/bydyjeMo Jia cy Tauke HArOMUJIaBarba HU3a % u 2.

6) HapaBro na HU3 HEje KOHBEPIeHTaH jep MMa JBe Tadyke HArOMUJIABamba,
JIOK KOHBEPTEHTAH HU3 MOXKE MMATH CaMO jeJIHy TadKy HaroMujIaBama Koja
npunaga R.



2 Awnammzsa 2 - cmep IadopMmarnka

2.1 IIucmenn ucnur n3 Anaauze 2, I cmep

03.02.2016.

3 2
Pewemse : 1. Uspauynarn meoapehenn nnrerpan [ %dw

Teotcuna 3adamxa [4]

Kopuctunmo meto ity maprnujaannx pasjaoMaka, OJHOCHO Ha Ta) HATHH YKEJTIMO
Jla MPEJICTABUMO MOJIMHTErPATIHY (DYHKITH]Y.

P42 4204+ 1=(*+2—-2)(z+1)+32+3

23+ 222+ 2+ 1 143 r+1
= B ————
22+ 2x — 2 24+ x—2
z+1 A B

= +
»?»+rx—2 -1 x+4+2
Hema moTtpebe ma y Opojuorly mje Behm cTereH O HYJITOTL, IOJICETUTE Ce

3AI1TO.
=c+1=Ax+2)+B(z—-1)

Cucrem je
A+B=1
2A—-B=1
2 1
== A=—-B=-
3 3
mna je

34222+ 20+ 1 2 dx 1 dx
dr = 1)d - - —
/ 2rr—1 /(x+ >I+3(3/:E—1+3/:E—|—2>

8



.CEQ

2+x+2log|m—1|+log|x+2|—l—c O

2. Jla s je onpasiano yeectu cMeny t = ' (mojpasymesa ce Ha 1ejiom
MHTEpBaJly UHTerpalije) y HHTerpary fil(:r;4 + sin(zt))dx?

Teorcuna sadamxa [3]

Pememe : Huje onpasmano jep x? nuje monorona na [—1,1]. Ysohemem

Te CMeHe J00mIm OMCMO Ja rpaHuie uiay ox 1 g0 1 mTo 3Ha4YIM Ja je oBaj
unrerpas nyna. MehyTtum nogunrerpasina (pyHKIMja je MO3UTUBHA U HUjE
HyJia PyHKIMja 1 Ol je HEIPEKUIHA TAKO J1a je HHTEIPaJI y 3a/IaTKy CUTYPHO
Behu ox mHyse. Jobuim cMO KOHTPAUKITA]Y. 0

3. U j > e?e'd
. VIspauynaTu BpeJTHOCT HECBOJCTBEHOI MHTerpasa | e*'e 2 WIN JIOKa3aTu
Jla IUBEPTUPA.

Teotcuna 3adamrxa [5]

Pemmeme :

oo
/ e dr = [ex = t, monotona na(—oo, +00), e’dr = dt}

o0

+o0o o0
/ e7tdt = [du = e tdt,v = tﬂ — e+ / ote ldt =
0 0

+o0
{du = e 'dt,v = 275] 0—e2t )™ + / 2e7tdt =0-2e7"| " =2 O
0

4. Opxpeaurn nyx)uny kpuse y = In(sin x) Ha uHTEpBaY E, %}

Teotcuna 3adamxa [5 |



Pememe : /ly:xuHa KpuBe Ha 3a/IaTOM UHTEPBAJy je

™

1= [Car i

IS

y' = (log(sinz)) = cosx = cothx
si

2 3 3 1 \2
s ST z S

4

N

3

[smus pozitivan na oblasti integracije}

s

2 dx
~ sinx
4

t = tan(3)
x = 2arctan(t)
_ 2d
dr = 1+f? .

: _ AT Tz ___ oSy T
sinz = 2sin § cos § == 23 (cos 3)

Ccos )

/1 2dt /1 dt | t‘l
= _— _— = Og an T =
tan(z) (L) Jian(z) t tan g

T
= —] tan —
0g(an8)

2 2t

142

Kaxo je tan(g) < 1, mobmjamo ma je log(tang) < 0, Tako Ja cMo Ha
Kpajy J00m/i MO3uTHBaH OpOj, YUCTO Jla Ce YBEPUMO Jia HAIIle PeIlerhe HUje

KOHTPaIUKTOpHO. []

5. Ucnmrarn KOHBepFeHLLI/ij CJIe,ZLehI/IX peaoBsa:
) +0c0 (1 2)2 .
a n=1 n )

6) +oo 1

n=2 Inn ’

too (1) n2
B) n=1"3ilnn )

10



r) ::’1(111 2)? :

Teorcuna 3adamrxa [5 |

Pememe :
a) Opze je y muramy Leomerpujcku pes. ['eomerpujcku pesi KOHBEprupa ako
u camo axko |g| < 1. Osze je |q| = |log2| < 1, na pen kouseprupa. [

6)

jep jen > lnn 3an > 2. Kako je pex ca JiecHe cTpaHe HejeIHAKOCTU
JIUBEPTeHTaH, OJITHOCHO HeroBa CyMa je 400, 0 TopeJ0eHOM KPUTEPHjYMY je
U 3aJIaTH peJI y 3aJIaTKy JuBepreHTan. [J

B)[Ipema KomujeBom KopeHOM Kpurepujymy je

:e+%. (nQ)% —>E<1
3 (logn)% 3

3=

(an)

kaga n — +oo. Crora mocmarpanu pej; Kouseprupa.[] 1) lamambepos
KPUTEPHUJYM Jlaje:
a1 "N (n+1)N2@2n+1)!  5(n+41)?

5
o Cn 135 m)?  @nt3)entz) 4T

Ia rmocMaTpaHu peJl auBeprupa.l]

6. 3a HU3 (Gp)nen BAXKH Aoy 1 = oo

_1
5. W 2, = -, 3a cBe n € N.

a) la yu ce nmpumerom JIajOHUIIOBOr KpUTEpUjyMa MOXKe 3aKJby IUTH JIa Pe/l

400 ?
n—1 an KOHBEPrupa!

6) Ja su ce npumenom JlajoHUTIOBOT KpUTEPUjyMa MOXKe 3aKJbYyIUTH J1a PEJl
> (~1)"a, xomseprupa?

Teorcuna 3adamrxa [3 |

11



Pememe :
a) He, jep ce JlajoHuiioB Kpurepujym KOpHCTH 3a ajrepuupajyhie pemose. [

L 1 1
0) @, He Te;KM MOHOTOHO HYJH jep je don—1 = 5- < Gn, = ,-,11a Ce HU OBJIe He
Moxke npumenutu Jlajoruom kpurepujym. [

. 4n
7. Onpenntu 00/1aCT KOHBEPTEHIHje CTEIeHOT pejia oo n g

n=1 47
Teorcuna 3adamrxa [3 |
Permeme : Kommu-Anamaposa dpopmyita maje
) 1
= lim - = lim —& =400
n——+o00 (an)g n—-+oo T

Ila OBaj CTEIeHM peJi KOHBeprupa Ha mejiom R.

8.a) Heka je m 1ieo 6poj. Mspauynaru ffﬂ cos (mz)dz.
6) Passuru y @ypujeos pej 2m-nepuognuany dyukuujy f(x) = cos (2015z) +
sin (2016x).

Teorcuna 3adamrxa [2 |

Pemieme :

a)
simmT - o0 _g

/—ﬂ” cos(mz)dr =

3a m # 0, 10K je 3a m = 0,

m —T

[ =n"cos(z)dx = [ —7"1-dx =27

12



3 Anajgusza 1b

3.1 IlIucmenu ucnur n3 Anaanse 1b

18.09.2015.

dx
z24+1) (22 44)(22+9)

1. Uzpaaynarn f0+oo(

Teotcuna 3adamxa [4]

Pememe : eja je na nopuaTerpaany MyHKIN]Y HAITUIIIEMO MaJI0 KOMIIAKTHH]e
U TO y OOJIMKY TapIUjaJHuX pa3IoMaKa.

1 _Aa:—i—B Cx+D Ex+F

(22 + 1) (22 +4)(22+9) 22+1 * 244 * 249

MozkeTe mokymmaTu jia y 6pojuolry moKyIare ca IMoJHHOMIMA HYJITOT CTEIEHA,
aJll MU OBJIe KeJIMMO BUITIE Jla PAdyHaMO, & Mambe Jla PU3UKYjeMO,la CMO
TIOJIUTJIA CTETEH TaKO J1a He MOXKEMO Jla IIPOMAIITIMO, TIITO TOTLJIO CaBETYjeMO
1 BaMa.

= 1 = (Az+B)(2*4+4) (2°+9)+(Cz+D) (2 4+1) (2°+9)+(Ex+F) (2*+1) (22 +4) =

= (Az+B)(2*+132?4+36) +(Cx+D)(z* +102* +9) + (Ez+ F) (2* +52° +4) =

= 2°(A+C+E)+2*(B+D+F)+2*(13A+10C+5E) +2*(13B+10D+5F)+
+2(36A+9C +4F) + (36B + 9D + 4F)

Ha ocnoBy oBora umamo ciiejiehe cucreme:

A+C+E=0 (1)

13A+10C+5E=0 (2

13



36A+9C+4E =0 (3)

B+D+F=0 (1)
13B+10D+5F =0 (2)
368+9D+4F =1 (3)

CryneHTHMa IIPEIyIITaMO Ja Ce MOJCeTe eJleMeHTapHe JIMHeapHe ajrebpe u
yTBpJie 1a je permemse npsor cucrema A = C' = E = 0.

[ITo ce Tude Apyror cucreMa ako H3BIINMO eJIeMeHTapHy TpaHcdopManujy
(2) — (1) — (3). dobujamo ma je

1
—24B=-1=B=—
24

Crora, (1) u (2) cama najy aa je

1 )
D+ F = —ﬂ[cela jednacina - 5] = 5D +5F = Y
13
10D +5F = ——
+ 24
ma je
8 1 1
DD=—-—=—-=D=——
24 3 15
1 1 1
F=-B-D=———=—
= 14 24 40
: _ 1 _ 1 _ 1
Haxe, pememe oBor cucrema je B = 55, D = —1=, F' = .

Osnaummo wHTErpas Koju padynamo ca I. Jlobujamo ja je

/+°° dz 1 [T dx 1/+°° dzx
H: RS +_
o 22+1 15 ), 2244 40 ), 2249

Uzpauynajmo cajza ciaejiehu naTErpas

J /+°o dz 1 ; x|t T
= — = —arctan — = —
0 24+ A2 A Ao 2\
Crora je

1 1 « 1 x T T

- .- .y = L L5441 = —

24 2 15 4 40 6 240< +) 120

O

14



2. UcnuraTtn KOHBEPreHIINjy pejia

*2"’ 27 (n!)2
4-11-...-(2n24+n+1)

n=1

Teotcuna 3adamxa [5]

Pereme : I[lomro mHam je ommmmu 4iaH pefa a, JaT y oOJUKY ITPOU3BOIA U
TO 6€3 UKaKBUX 30MpPOBa OCMATPAJMO KOJTUIHUK

ap 2" (n!)? 411 (202 +n+12(n+1)* + n+2))

Api1 4-11-...-(2n2 +n+ )27 ((n + 1)!)?
22 +5n4+4 207 +5n4+4 N n+ 2 —1—|—1+O(1)
o2(n+1)2 2n24+4n+2 2n2 4+ 4n +2 2n n?
[To I'aycoBoM KpuTepujymy peji JUBEPTHUPA. 0

3. a) Heka je f : [a,b0] — R menpexkunno mudepennmjabuina dyHKIHja
u crporo onajaajyha dynknuja, raksa ga je f(a) = b u f(b) = a. Ako je g
nHpep3Ha GyHKIMja 38 GYHKIH]Y f, JToKa3aTu Ja je

/abg(x)dx = /ab f(z)dz

1 1
/ (1 —aP)adr = / (1 —2z%)rdx
0 0

Teorcuna 3adamwxa [7]

6) Hokazaru ja je

3a cBe p,q > 0.

Permewwe : Ako je f menpexuaHo audepeHnmjabuIHa U CTOTO omajajyha
dbyuknmja, Taja je mweH U3BOJ HEraTUBAH U HA [a,b] orpaHUYeH HEraTUBHOM
6pojeM, ma omatie ciaeau ga je f'(r) # 0 (Huje Temko JoKazaTH Ja aKo
je f'(xzo) = 0,29 € [a,b] = f muje crporo omamajyha Ha [a,b], mokyimajre
caMu Jla MaJio Bexkbare, a aKo He Wje IUIINTE Jia OKaYnMo 1 T0). VIHBep3Ha
dyuKImja je Taja qudepeHjabuiHa u BaxKu

Va € [a,b]



YBobemem cumene t = f(x) nmamo

/f { f2) =

o= 0 =g do =gt i (@) =.£0) =al ["150)
a a b b
- — dt = —bg(b t)dt = ab—b d
to()| [ ottt = agta)-bo(o)+ [ gtt)at = a a+/ ol / o)
ITO je TPebaJIo JOKa3aTH. 06) Ako je f(x) = (1 —xp)E, Taja f cTporo

omaga va [0,1], f(0)=1,f(1)=0mn

3=

f@)!=1-a"=z=(1-f(z))

na je g(z) = (1 — xq)% a IPUMEHOM JleJa T10J] &) J001ujaMo U TBpheme moj

6). O

4. Hexka je dynkmnnja f ]R — R I/IHTera6I/LHHa Ha CBAKOM CETMEHTY PeaJiHe

pase, HpI/IquyJefO "f fo t)dt + = f( )saceex € Run €N,
Jlokazatu jia je f KOHCTaHTHA d)yHKLLHJa

Teorcuna 3adamwxa [9]

Pemiemwe : 113 nare jegnaqumne ciean

ma je

OyHKIMja ca JieBe CTpaHe IMPeTXO/He jeTHAKOCTU je HelpeKkujHa. 1o ce
Jlokasyje Ha ciejgehu Haunn

z+0
]/ f(t)dt| — o,

kaja 6 — 0 u3 pasjora momTo je f uHTErpabu/iHa Ha CBAKOM CETMEHTY Ha
R , na masionpeharnima pa3inka HeMa KyJla OCUM Yy HYJIY, IITO je HEKAKO U
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gormano. OBo masio nojceha wa KommjeB kpurepnjym, OJHOCHO JI0Ka3 je
CTIMYaH, a BU MaJjIo BexkOajTe Ima mpobajTe j1a JOKaxKeTe. Y CBAKOM CIIyUajy
0Baj 3aK/byvak je jejan oj ourTHux. OHa MOpa U QpYHKIHja ca JIeCHe CTpaHe
na Oyne menpekmaHa. Caga je f;+% n judepennujaduiina Kao UHTErPaJT
nenpekuaae! Konauno m f onja mopa Outm jgudepennujadbmina jep je ca
JectHe crpane jenHadnue (1).

Hudepennupamem jeauaqanne (1) mobujamo

flet 5~ fla) = /@)

Ormer KopuCcTHMO cajia Ja je JieBa cTpaHa andepeHnnjadbuiIHa, ma Mopa Jia
oyie u jecaa. Crora MOHOBHUM JIU(EPEHITUPAILEM je

Fla+ )~ fla) = - f"(a)

Hasbe je mcrum 3akbyakoM f” mudepennmjabuina, na Ha ocHOBY Jlarpanzkose

TeopeMe
fat+ D) = f@) = 2. e (@t )

n n n
I1a je Ha OCHOBY IIPETXOHOT

f'(en) = f(z)

Jom jeqna nmpumena Jlarpan:kose Teopeme faje

f(@) = flen) = (cn —2) ["(dn)
= f"(dn) =0

3a Hexo d,, € (x,¢,).
[Iymrajyhu na n — oo gobujamo ja ¢, — xr u d, — T 1a je u

f'(x) =0
jep je u f” menpekujna. PermaBamem oBe jeaHOCTaBHE J(pepeHINjaTHE

jeTHaYMHe cIen Ja je

flz)=ax+0b

BamMeHoOM J100MjaMo J1a je

1’—&-% T
| rwde= [ s )

17



OJTHOCHO

a 1., 1 a , ar +b
—§(x+g) +b(:v+ﬁ) =52 + bx + -
mna je
-0, VneNVreR
2n?
Crora je a = 0, na je f KoHCTaHTHA. O

3.2 IlIucmenu ucnur n3 Anaanse 1b

21.01.2016.

1. Mcimmratn KOHBEPTEHIN]Y PEIOBA:

a) >.° 1cos—f cos x2

6) +oo 1

n=1 plte="

Teoicuna 3adamwxa [5]

Pemmeme :

n+1 . .

a) O3HaIMMO ca a, = CoS - Loy, = fn cos x%dx. Hus a, je MOHOTOH, jep
1 1 . 1

je = > o L € (0,1) n monoToHOCT KOCuHyca (Omajame) gaje, cos+ <

cos TL_—H’ Tj. a, < any1. Taxkobhe, 0 < a, < 1, ma MOKEMO 3aKJ/bYUIUTH JIa j€ ay,

MOHOTOH U OI'DaHMY€H.

+oo +oo +00
E / cos x2dx = / cos x2dx =

2=t
- )

2%



1
2t)3
MOHOTOHO T€XKHU HYJIM KaJla UJIeMO y +00 U riaaTka je Ha [1, +00), a cost uma
OrpaHiveHy IPUMATHBHY (DYHKIH]Y U HEIPEKUIHA je Ha [1, +00).

[Tocneamu wHTErpaa Koupeprupa 1o JIupuxjieoBoM KpUTEPUjYMY jep

Jake, mmamo Ja je a, MOHOTOH M OIpaHUYeH, a Z:g b, KOHBEpTHpa, 1a je
. +oo
o AGesI0BOM KpuTepujymy » ° a,b, KoHBeprenrtas. ]

6)
! 1
1+e— M
——=— — 1L,n— 400
= ne
n
JEp Je 1
. —n . —n B ogmn
lim n¢ " = lim e° 1087 = limnote T — 0 — 1
n—-+oo n—-+oo

1a je rmocMaTpaHu peJl eKBUHKOHBEPTeHTaH Ca PEJIOM
+oo
>
n
n=1
IO 3Ha4U Ja S auBeprupa. [

dzx

2. NspauynaTtn mHTErpa f0+oo @ )2(19)
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