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1. Ja 6u Muxajmo 3amodeo urpy ”YHosede He jbyTH ce” MPBO MOpPA JOOUTH IMECTUILy HA KOIKHUIHA 33
urpy. OJpeauru CKyIl eJIEeMEHTAPHUX UCXOZA.

(a)
(©)

M3paaynaru BepoBarHohy 1a je Muxajry nmorpebHo Buiie 01 TpHU MOKYIIaja Ja IPBU Iy T J00uje
MIECTHUILY -

Ako ipu ucroBpemenom Ganamy 6 KOIKuUIA 3a urpy nasaae mudpa ”1” Ha 6ap 5 KOIKHIA, KaxKe
ce Ja je nobujen jam6b jeauuuna. OapeauTu KOJIUKO je HajMambe He3aBUCHHUX Dallaba MOTPEeOHO
na Mwuxajao u3Beae ma 6u ca BepoBarHohiom He mamom ox 0.99 mobwmo jamb jeauHuIa.

Muxajsio urpa 6onyc pyumy y urpu “Hoseue He spyTu ce”. OH ocBaja GOHYC MOEH aKO ce
HAKOH Oarama m UIEHTUIHUX KOIKHUIIA HCTOBPEMEHO IIPOU3BO/I JI00HjeHNX OpOojeBa 3aBPIIaBa
mudpom ”0”. Hakon crakor banama koukwuia, Muxajmo Ha manupy Oenexwn 3HaK ’+”7 ako je
ocBoju boHyc moeH u 3HakK ’—” muade. Ojpenntn odeknBaHu OpPOj OCBOjeHWX OOHYC TIOEHA U
OYeKWBaHU OPOj TpOMeHa 3HakoBa ”+” u ”—” y HuU3y 01 M HE3aBUCHUX Oalama KOIKWIIA.

Cayuajua Bequunna X uma IlyaconoBy P () pacuogeiny, a ciydajHa BeJndrHa Y reOMeTpujcKy
G(p) pacnogeny. Ako cy X u Y HesaBucHe ciydajHe sesuuune, onpeauru P{X <Y}.

Ba cayuajuy semmamny Vo Baxnu ga je P{V = k} = Z, 3a k € N. Axo je W = sin (%f),

OJIpEeINTH MATEMATHIKO OUYeKHWBaIbe CIydajHe BeqmdauHe W .
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Pemrema 3aJlaTakKa

1. Cxyu esleMeHTAPHUX WINOJIA je

Q={(x1,...,2n) : 21,...,2n—1 € {1,2,3,4,5}, 2, =6, n € N}
U {(z1,2a,...):x; € {1,2,3,4,5},Vi € N}

(a) Heka je B morahaj na he Muxajiay 6utu moTpebHO BUIle 0/ TPH TIOKYyIIaja Ja IPBU IIyT J00uje
mectuiy u B, morabhaj ma je morpebHO TadHO n Oarmama KOIKHIE 1a ce ao0mje mectuma. Taga

je
B, ={(x1,...,2p-1,6) s 2x € {1,2,3,4,5},k=1,2,...,n — 1},
B=|]B..
n=4
Kako je
5n71 -1

u gorabaju B, cy mehycoOHO auCjyHKTHE CAeIu 1a je
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(6) Beposarnoha sa ce nobuje jam6 jeaununa y jeanom Gauamy jeiHaka je 36upy BepoBarHolia ga
je Opoj masux jeIMHUIA [TeT WU IIECT, Tj. W3HOCH

_ 6\ (1) 5 e ¢ 31
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Heka je A; norabaj ma je y i-tom Gamamy mobujen jam6. Bpemw ma je P(A4;) = p, 3a cBako
1 € N. Tpeba oapemautu BepoBaruohy morahaja A - ma je mobujen jamb y 6ap jemHom Oamamy:

Kako cy morahjaju A; nesasucuu, cienn

P(A)P<LHJA¢> 1P<ﬁAi> :kﬁp@): —(1-p)".

Haxkme, n onpehyjemo u3 ycnosa
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JlorapurmMoBameM U perraBameM MPeTXOHe HejeqHaKocT 1o0ujamo 1a 3a n Tpeda y3eru Haj-
mame n = 190 Gamnama.

(B) Ouwursemno, npousson m mnajux 6pojeBa Ha koukunama 3aspiunasahe ce mudpom "0” axo je
MPOU3BOJI Ae/bUB U ca 2 u ca 5. Jdebwrummmo mnorahaje:
e (: mpou3BOJ je me/buB U ca 2 U ca b,
e D;: mao je 6ap jeman mapaH 6poj,
e D, maja je 6ap je[Ha HETHIA.



Jacuo, rana je C = D1 N Dy, ma je

g=P(C)=1-P(DjuDj5)=1- P(D{)— P(Ds5) + P(D{n D5)
3m  pm om 1 5m 1
6n 6m Tem T am g T gm
Axko cayuajua Bennumna X mpencTaB/ba OpOj PErMCTPOBAHUX 3HAKOBA "+ y m Oalama, Tajaa
X wma Bunomuy B (m,q) pacrozmeny, ma je odekuBaHu Opoj GoHyc moeHa koje fie Mwuxajino

ocojutu jemHak m - q. Heka je Y; nnnukarop ma sm je Muxajimo y i-tor Gamama 3a0esre:kuo
suak "+” wim we, i € {1,2,...,m}. Tana YV; € Ber(q) u

Z Vi1 —

je 6poj mpomMena permcTpoBaHux 3HaKOBa. Jlame,
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na je

m—1

BY =3 BlYipn = Yil = 3 2q(1=q) =2(m —1) - ¢(1 - q),

i=1

Younwmo na morahaj {X < Y} mMoykeMoO TpecTaBUTH Kao ANC]YHKTHY yHUjy morahaja
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m=1n=m
Kako cy cayuajue Benuuannae X u Y melycoOHO He3aBHCHe, majbe 100HMjaMo 1a je

P{X <Y}=P{X=0}+ i iP{X:m,Y:n}:e_’\+ i f: P{X = m}P{Y =n}
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0, 3an =2k,
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s1n(—)= 1, zan=4k+1, keNy
—1, 3Ban=4k+3.

3akoH pacnozesne 3a ciaydajHy Besuuuny W gobujamo cymupamem oaroBapajyiiux BpeaHOCTH
3a ciy4dajHy Bequmduny V., Tj. mMamo J1a je
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a IMpeocTaay BEpOBATHONY MOXKEMO JIAKO JOOUTH Kao

P{W:fl}:lfP{W:O}fP{Wzl}:1%.



Haxue, 3akon pacmozesie ciaydajue senmauae W mar je ca

-1 0 1
W:(z 1 8)'
15 3 15

Caza je MareMaTH9IKO OYeKUBambe cirydajue ejmaune W jeanaxko

2 1 8 6
EW=-1-—40-2+41 —=—.
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